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 یادښت

تشجمه کىله او په دغه علمي حىصه کې غشة یى مهبل د طثیعي علىمى 

یې ځکه پیذاواس نه دسلىد، ڇې کلیعب د غشبي فکش واګی په لاط دسلوىد، 

اطیت توه ییوضه کوړي وو، حدوی د خلک یې له طثیعي څېړنى، معنىي افش 

علىمى له لىسې نوىي عشهوه ؼوىي میوببی  توه ڇوې د کلیعوب لوه  تجشبي

ونکي توه یوې پوه عوب  مىخى سره په ټکش کې وو، کدمان کېذل او څشګنوذ

علىموى کوې  محضر کې وژل کیذل؛ یعنې د تکش فکش جشأت او په طثیعي

. د کلیعب معودثذ فؽوبسونى خلوک پوه تنو  تصرف په مشګ مندهي کیذه

کړل، ڇىن فؽبس فبصلې له منځه وړي، نى د کلیعوب پوش وړانوذې مشدموي 

بوش »یىوالی)انقلاة( سامنځده ؼى؛ د انعوب  علىموى یوى اصو  دي وا وي 

، نى د کلیعب افشاطي ڇلن تبعث «فشاط تیشیط او بش تیشیط افشاط صیږويا

)سنعووبنغ( وسوظووده پووه  ؼووى ڇووې غووشبي انعووبن لووه دغووه علمووي انقوولاة

 معنىیبتى کې له تیشیطه کبس واخلي او مبدي تشخه کې افشاط وکړي.

افغبنعدبن ب  په طثیعي علىمى کې ڇنذان ظبتقه نلشي، حدی په دغوه 

سیخ مذعي نه ګڼو  کیوږي، ددې لروبسه ڇوې افغوبن کلن تب ؼق کې د ظ 

انعبن په دغه علمي تشخه کې مىصون او غیشافشاطوي ګبمىنوه واخولي، نوى د 

کوبل کوې صسغوىن د  ۸۸۱۱غش په مشرو  موى پوه  ظرین ښبغلي احمذفهی 

څېړنې او ژتبړې مشکض ایجبد کوړ، د صسغوىن لیوذلىسي پوه افغبنعودبن کوې د 

ه ده، ڇې د ظبینسي کدوبتىنى، سظوبلى ظبینغ فشبن  او صسغىنې انشژ  ود

او مقووبلى ژتووبړل، پووه ظبینسيوو مىهووىعبت څېړنووې کووىل، د ظوویمینبسونى او 

کنیشاظووىنى تووذویشل مووى کووبسي لىمړیدىتىنووه وو، مووىی لووغ ګىنووه ظبینسيوو 

کدبتىنوه وژتوبړل او لووه دې سره جىخوت مووى د افغبنعودبن پووه توبسیخ کووې د 

پىببنى  ې د افغوبن ظوبینغڇ «افغبن طثیعي علىمى ټىلنه»لىمړي ځ  لربسه 

ځلى په پبیلوه  لربسه د ساټىلیذلى ځبي دي ایجبد کړه، بىډ لشو ڇې ددغه بلى

کې افغبنعدبن د طثیعي علىمى او تکنبلىژ  په تىلیذ کې تشخوه واخولي او 

لوه ټىلوى بغوى فشبنلروبلى پوه ځوبنلړي ډول لوه  له مصرو  حبلدوه ساووصي.

 انجنیوش عثوذالثبیي ظولطب حوبجي نوزیش خشوټوي او ؼیشاحمذ ظعیذي، 

 څخه مننه کى  ڇې فشبنلي ڇبسو ته ځبنلړې پبملشنه کىي.

 ذاکر محمدافضل انجنیر

 د زرغىن څېړنې او ژباړې مرکس مشر



 د ژباړنې خبرې

ظدبظې مخې ته پشوت کدبة د سیبضي د لړ  یىه کړ  ده، د دغوه یىویؽوت 

ټىکى لړ  کدبتىنه په تشتیج عثبست دي له: ظیټ، تىان، الجبري افبدې، الجبري 

دویموه دسجوه مطبتقدىنه، د الجبري افبدو تجضیوه، جوزس، لوىمړ  دسجوه افوبدې، 

، ۲، ملللوبت۸افبدې، نبمعبوات، د پىلینىمىنى تقعی ، دکبستي بنذظوه، ملللوبت

 ي تبتع)صحیح جض(، لىګبست ، تبتع، لیمټ، مدمادیت، مؽدق  مطلقه ییمت، صینه

او د مؽدق کبسونې څخه. دغه لړ  د سیبضي ټىلى ؼبیقینى ته ده ڇې په لىظوت 

 ح  کېذلی شي.سره یې په سیبضي تشخه کې بش ډول ظدىنضه 

کبتى دیشػ کبله مې د سیبضي او فضیک تذسیغ کوړي، ډیوشي وخوت توه د 

ؼووبګشدان پووه سیووبضي کووې غثووي دي، نووه »دیربسټمنووټ بمکووبسانى ساتووه کووړل: 

پوه دې بکلوه لوه فکوش وسوظوده موى دسچ کوړه ڇوې «. پىبیږو څوه وسسره وکوړو

نىس ډیوش  ظدىنضه په ؼبګشدانى کې نه ده تلکې د دغه ظدىنضې لمن پشاخه ده او

فکټىسونه په ځبن کې لشي. مىی ؼبیذ کله بو  فکوش نوه وي کوړي ڇوې دس  

نصبة څىمشه د صده کىونکى له اړتیبوو سره ظ  جىړ دي؟ ؼبیذ پب  موى نوه وي 

ؼىي ڇې څشنله دس  پلان جىړ کوړو تشڅوى لوه سیوبضي سره د صده کىونکوى 

نوه وي کوړي  مینه صیبته شي؟ ؼبیذ مىی معلمینى کله ب  خر  سر ګشیىان ته

او له ځبنه مى نه وي پىښدلي ڇې ایب صمب د تذسیغ طشیقه ظمه ده، که نه؟ نى 

تنبً ویلی ؼى ڇوې کوه ؼوبګشد سیوبضي نهو صده کوىلی تبیوذ لوه ؼوبګشد سره 

 جىخت، دس  نصبة، دس  پلان او د خر  تذسیغ طشیقه ب  واسصوو.

 سیبضي بغه وخت ښه تذسیغ کېذلی شي ڇې د نصبة کبسپىببن دس 

نصبة د ښىونکى سره په مؽىسه او د ؼبګشدانى له وسځنیى اړتیبوو سره ظ  جوىړ 

کړي. ښىونکي تبیذ دس  پلان او د توذسیغ طشیقوه د ؼوبګشدانى پوه خىښوه 

والوی او لوه  وټبکي داظې نه خذاي مه کړه له یىې خىا د سیبضي محدىا ي وچ

لوه سیوبضي  ت  لىسي د ښىونکي نبمنبظثه دس  طشیقه تبعث شي تشڅى اتوذاً 

څخه د ؼبګشد صړه تىس شي. اصىلاً په ټىله نړ  کوې دا توبة دي ڇوې د یوىې 

تشخې کبسپىه په خرله کبسي حىصه کې له کلىنى کبس وسوظده په لیکلى یب ژتوبړلى 

پی  کىي. صه ب  د سیبضي او فضیک تشخې د مدقبعذې اظدبدې په تىګه بڅه 

ې سا وژتبړ  تشڅى د دس  کى  ڇې منبظج مدنىنه په سیبضي او فضیک تشخه ک

مىادو له دسکه د ؼبګشدانى او ښىونکى ظدىنضه تش یوىه تشیوذه حو  شي. د اوط 

 لربسه خى د سیبضي دغه لړ  وګىسئ، که عمش تبیي و، نىسې بڅې ته ب  کىو.

 کامیابي مى غىاړم

 ګل رسىلي پشتىن



 سریزه

له مهشتبن خذاي څخه مننذوي ی  ڇې په ډېوش 

له سیب مې عل  پوبلى کعوبنى  صذایت، تمبی  او پشته

 ته یى څه خذمت وکړ.

نلووىاا او ى بڅووه مووې کووړې ڇووې کدووبة لووه ګ

اغماهه خبا وي، خوذاي وکوړي صموىی دا بڅوه د 

 علمي ټىلنې د منلى وړ وګشځي.

نعو  نوى »د ټىلى اظدبدانى او په ځبنلړي تىګه د 

خرشنځي معؤل ښبغلي تېژن علیرىس څخه « انذیؾ

ې یوې نوه ظوودړې مننوه کوى  ڇووې پوه دې تشخوه کوو

سامه او کبمیوبة ژونوذ اکېذونکې بلې ځلې وکړې، 

 وسته غىاړ .

 پیمان گردلى

 ۵۸۳۱ژمی 

  



 د دغه لړۍ په هکله څو خبرې

 د پیمان ګشدلى، د سیبضي معلع  او مه  یىویؽت ټىکه کدبتىنه په لانذې ډول دي:

 الجبري افبدې .3 تىان .2 ظیټىنه .1

 جزس .6 الجبري افبدو تجضیهد  .5 الجبري مطبتقدىنه .4

 نبمعبوات .9 دویمه دسجه افبدې .8 لىمړ  دسجه افبدې .7

 ملللبت )لىمړي ټىچ( .12 دکبستي بنذظه .11 د پىلینىمىنى تقعی  .11

  ي تبتع صینه .15 مطلقه ییمت .14 ملللبت )دوی  ټىچ( .13

 لیمټ .18 تبتع .17 لىګبست  .16

 د مؽدق کبسونې .21 مؽدق .21 مدمادیت .19

 

لشي او پوه سیوبضي تشخوه کوې د لوىړو صده کوړو د سیبضي دغه لړ  د ښىونځیى لربسه د مشجع حیلیت 

لربسه تنعټ جىړوي. په دې کدبتىنى کې ټىل مثبحث په خىسا دیت او د جضئیبتى په پب  کې نیىلى سره تش 

 تحث لانذې نیىل ؼىي او ټىل مىهىعبت د تې ظبسي او تېلاتېلى ملبلىنى په تیبن سره تذسګه کېږي.

ګ  سظىا له فبس  څخه پښدى ته په پخى ادتیوبتى  پؽدىن ددغه لړ  ټىل کدبتىنه ګشانې خىس اظدبد

او خىیو عثبساتى په تشیبلیدىة سره تشجمه کړي. تې له ؼکه دا لوىي کوبس د ګوشان بېوىاد د ځوىان نعو  

 لربسه ظتر خذمت او د وطن دوظدۍ صریح نښه تل  کېږي. 

 د الله پبچ څخه د اظدبد لربسه د نىسو تشیبلیدىتىنى بیله من ی .

 پىهاند ډاکټر محمدانىر غىري

 د کابل پىهنتىن د ریاضي پىهنځي رئیس

  



 

 یادښت

ایدصبدي تحىل د مبدي وظبیلى له تحىل سره کلوک تړلوی دي. -تبسیخ ساته وا ي ڇې بش ډول ټىلنیض

د معوبصر انعوبن پوه  تلخىا، غىڅ اکثریت مبدي تحىلاتى کې فضیک فعبلوه ونو ه لشلوې ده، یعنوې فضیوک

 لیذ کې اظبظې نقؾ لىتىلی. نړ 

بېڅ عل  له فلعیې سره دومشه اسُګبنیکه اړیکه نلشي لکه فضیوک یوې ڇوې لوشي. پخوىا صموبنى کوې توه 

ادمبن د فضیک له ودې تېشیذل، ځکوه فضیوک نوړ  بغعوې معوش  کوىي  دیني حلقبتى ته منعىة تني

څشنله ڇې ده. د بغه وخت دخلکى دغه تېشه د فضیک په فلعیي تعُذ دلالت کىي، امب په فضیوک کوې د 

 یت، کىاند  او ظترین  تیىسي منځده ساتل  په مطلق ډول فضیک د فلعیې د جض په تىګه تبئیذ کړ. نعث

تبلمقبت  د فضیک د محص  په تىګه په دې تبوسي ی  ڇې په یبطع تىګه د فضیک په وده کې سیوبضي 

. اظب  نقؾ دسلىدلی او لشي یې. که مىی د فضیک بشې تشخې ته ځېش ؼى نوى سیوبضي توه پکوې ووینوى

ځکه د طثیعت ټىل اجضاء یىه ت  پىسې اړونذ دي او د اجضاوو دغه اړیکه د تبتع په مشظده ښوىدل کېوږي 

 تبتع او د تبتع اجضاء)لیمت، مؽدق او اندیلشال( د فضیک کُلیبت جىړوي.

فضیک په نقؾ او کبسکړو تلذ وي، توش -اوط که څىچ د تشري تحىل په بکله ګړابي نى تبیذ د سیبضي

ټىلنیضو منبظثبتى وړانوذوینې وکړلوی شي. یوب کوه څوىچ لوه -ىګه د تشري استقب او ایدصبديڅى په ظمه ت

فضیوک پوه اظبظوبتى پوىه -فلعیي مثبحلى سره مینه لشي او فلعیه کې دننه تل  غىاړي نى تبیذ د سیبضي

فضیوک -وي، کنه نى ظیعطې ته غږوي. یب که څىچ د تکنبلىژ  مببش کېذل غىاړي نى تبیذ ڇې سیبضي

 ه کمه ظترګه ونه ګىسي.ته پ

کله ڇې محص  و  په ظبینغ تشخه کې د دس  وثبیقى پعې ته لالهبنذه و . معدبرې علمي منبتع توه 

غش په مشر  په دغه علمي حىصه کې  د یى لوړ علموي  کمي یب اصلا نه وي ځکه خى مى د احمذفهی  ظرین

المعوبسف ڇبپیوذو توه سا   تشخوې د دایشهکبسونى د تشسره کىلى بىډ وکړ. د دغى بڅى لړ  دا ده نن د سیوبضي

ګ  سظوىا ژتوبړلې،  وسظېذله. د سیبضي دغه جبمع لړ  ڇې ظدبظې په لاط کې ده، آغلې اظدبد پؽدىن

تش کىمه ځبیه ڇې مې ژتبړه لىظدې مىصونه او مدىاصنه ده. اص  کدبة کې ب  د مىهىعبتى تعلع  تش ډیشه 

ب مشجوع حیلیوت لوشي، نوى ځینوې ځوبیىنى کوې ځینوې المعوبسف یو سعبیت ؼوىي، خوى لوه دې ڇوې د دایشه

مىهىعبت تش وخت د مخه ب  ساغلي. خى په ټىله کې دغه لړ  ټىلوى صده کىونکوى، محصولینى او د سیوبضي 

 مینه والى ته ګټىسه تمبمېذلی شي، ویې پېشئ، صده یې کړئ او وسصده یې کړئ.

 تاسې جار شم

 انجنیر مطیع الله هىتک

 لنې مؤسسد افغان طبیعي علىمى ټى 

 سه شنبه د شپې یىولس نیمې بجې ۵۸۳۱-۵۱-۵۱



 ریاضي د علومو مبادي ده

بنر له کیییت سره او على  له کمیت سره کبس لشي، یعنوې کلوه کلوه یوى فوشد ؼوعش 

نعثت یىه اوید ؼعش ته ډېش توبثیش لوشي، ځکوه ؼوعش بونر دي او پوه بونر کوې اصو ، 

کیییت دي نه کمیت. تبلمقبت  دوه مبلیکىله ببیذسوجن له یىه مبلیکىل اوکعویجن 

ن او ببیذسوجن د موبلیکىلىنى سره یى ځبي کېږي اوته جىړوي، دلده تحث د اوکعیج

پش کیییت نه، تلکې پش کمیت یې دي. یعنې له دسیى مبلیکىلىنى ببیوذسوجن او څلوىس 

مبلیکىلىنى اوکعیجن څخه بېڅکله اوته نؽى تشلاظه کىلی. ځکه خى وایى بنریت لوه 

کیییت او علمیت له کمیت سره تړاو لشي او د کمیت تیبن یىاصې د سیبضي په مشظده 

   ؼىنی دي.

تنبً کله ڇې د علىموى اظوبط کمیوت وي او د کمیوت تیوبن د سیوبضي پوه مشظوده  

ممکن وي، خىد ته سیبضي د ټىلوى علىموى مثوبدي ګڼو  کېوږي. سیوبضي توه ځکوه د 

علىمووى مثووبدي وایووي، ڇووې پشتووه لووه بغووې د نووىسو علىمووى حصووىل نووبممکن دي. پووه 

علىمووىي او انجنیووش  کووې د کبنووبل میوو  یووب د ظووړچ میوو  د تبنجبنووت پووه مشظووده م

فضیک کې وا ي کلوه ڇوې مقبوموت صیوبتیږي، -تبنجبنت د سیبضي مىهىع ده. په تشق

امریش کمېږي د امریش او مقبمت دغه ساتطه د معکىط تنبظج په رسیعه ښىدل کېږي 

او معکىط تنبظج د سیبضي مثحث دي. په کیمیب کې غلظت معبوي کېوږي پوه )د 

ب  د سیبهی تحوث دي. ان ظوىداګشي منیي لىګبست (، لىګبست  -ببیذسوجن د ؼمېش

ب  د سیبضي په مشظده کېږي، تخییو،، د ګټوې فیصوذي او کمیؽون د سیوبضي پوه 

مشظده معلىمیږي. یعنې که یى انجنیش په تبنجبنت نه وي پىه، می  نهو معلىموىلی. 

بمذاسنله که د فضیکرىه تنبظج نه وي صده، د امریش او مقبومت اړیکوه نهو ښوىدلی 

ىه لىګووبست  نووه وي صده، غلظووت نهوو معلىمووىلی. او یووى ظووىداګش پووه او کوه د کیماووبپ

 وجهې ممکن مىفق ظىداګش ونه او .حعبة د نه پىبېذو له 

اوط نى که څىچ علىمى ته لاسرظی غىاړي، نى لىمړي دي سیبضي په اظوب  تىګوه 

صده کړي. د سیبضي د صده کړې لىمړي شرط معدبرو منبتعى توه لاسرظوی دي، لوه نیکوه 

ظدبظووې پووه لاط کووې د سیووبضي دغووه یىویؽووت ټىکووه لووړ  ڇووې آغلووې اظوودبد  تخدووه

ګ  سظىا، پښدى ژتې ته تشجمه کړې، مدعلمینى او محصلینى ته د یوىې موؤثشې  پؽدىن

او معدبرې مشجع په تىګه وایع کېذلی شي. اسصو لش ، دغه لړ  تبس تبس ولىلۍ او ملبلىنه 

 ته مى د ټىلى علىمى الیثب صده کړې وي.یې له ځبنه سره تکشاساً کبس کړئ په دې تىګه 

 رسىلي نقیب انجنیرغلام

 د اوبى او برېښنا وزارت متقاعد انجنیر



 

 

 ریاضي )د کائناتو ژبه(

کبل کې(، کله ڇې ګبلاله څشګنذه کړه ڇې ځمله د لمش په ڇوبپېش ڇوىسا، نوى د  1610څلىس پېړ  مخکې )

کب نبتى ژته  ې س بهاکي ژته وتلله او ملللىنه، دا شې او نىس بنذ  ؼکلىنه  ې د دې ژتې تىسي وتلو . ګوبووط 

 قانووبً پىه، دپشوفاعوىس ډ وى ظوىې وېد وو و : د کوې معوبصر س وبضي 2010س بهوابت دد علىموى ملکوهد تللوې. پوه 

تلعکىپىنه او مب کشوظکىپىنه، کدنې او تجشتې  ى نقؾ لشي ڇې تب ذ و  ې لىتىي، خى صه تبوس لش  ڇې د معوبصر 

ظب نغ تش ؼب اصلي ڇلىونکې یىه س بهابت دي.د د دې خبرو او د وسځني پذیذو پش تنعټ ټىل د س بهوابتى پوش 

مات سرتېشه مىی په دې تشخه کې د نوىسو تشخوى ابمات پىبېږي او انکبس تشې نه کېذلی. خى پش دومشه ظتر اب

 په څېش تش بش ڇب خىاس  ى. ځکه نه په نىسو ژتى پىبېږو او نه په خرلى ژتى کب  مىاد لشو.  

د پىبندىنىنى د محصلانى تش ټىلى ظوتره ظودىنضه لوه دس  موىادو سره ده. کلوه ڇوې محصو  و ، تقش ثوبً ټوىل 

حصلين  ب خى په انللاسي نه پىبېذل  ب خى ډېش کو  پوشې پىبېوذل. دوي کدبتىنه مى په انللسي وو، خى ص بتشه م

ته ته تش ټىلى ښه خبر دا و ڇې کى  ڇب ته کى  دسط وژتبړه. له تلې خىا په نىسو پىبنځاى کوې ظودىنضه دا وه ڇوې 

ډول  دس  مىاد  ې اصلاً د پىبېذلى وړ نه وو. دس  ڇرټشونه خى  ب پخوىا  دي او  وب بو  پوه ډېوش توې کایادوه

لاک  ؼىي  ب ژتبړل ؼىي دي. تبوس لش  که مى په خرلى ژتوى کوې توب کایادوه دس  موىاد لوشو، د لوىړو صده کوړو 

 حبلت ته له اوظني بغه څخه په ځلىنى غىسه و. 

لىمړي ځ  دي ڇې په س بهابتى او په ټىله کې د ظب نغ په تشخه کې په دومشه ؼمېش کدبتىنه ژتبړل کېږي او 

مخکې په ټىل بېىاد کې څه تبنذې ظ  کدبتىنه ڇبپ ؼوىي وو ڇوې ص وبتشه  وې د ظواب  او خرشېږي، یى کبل 

ټىلناضو کدبتىنى ژتبړې وي. دغه کدبة د سیبضي د یىوؼدى کدوبتىنى لوه ظلعولې څخوه یوى کدوبة دي،  لوه دې وس 

لوىي. ټوىل ببخىا د دې کدبتىنى او د ژتبړې په اړه  ې ځانوې ټکوي ؼوده دي، ڇوې دا کدبتىنوه لوه نوىسو څخوه تې

کدبتىنه  ىه لړ  ده او  ىه لاکىال لاکلې. ټىل کدبتىنه ،  ىې ژتبړنې ژتبړا، ڇې پوش س بهوابتى او نوىسو ظب نسيو 

مضمىنى ب  ښه تشلاسى لشي، کلىنه کلىنه  ې تذس غ کړي، او ب  د ژتبړې او لاکنې تجشته لشي. د دې کدوبتىنى 

 ټ او تاب کدنې وسوظده  ى ځبي خرشېږي.  د ژتبړې په اړه مهمه خبره دا ده ڇې له دیاق ا  ې

تبوس لش  ڇې دا کدبتىنه د ښىونځاى او کىسظىنى د صده کىونکى او د انعدېدىنى او پىبندىنىنى د محصولانى لروبسه، 

په افغبنعدبن کې غىسه دس  مىاد او د مطبلعې لربسه د س بهابتى توش ټىلوى غوىسه کدبتىنوه دي، او د س بهوابتى پوه 

کىونکى ظدىنضې توش ډېوشه  حلوىو شي. دا کدبتىنوه تب وذ بوش افغوبن صده کوىونکي او محصو  توه  تشخه کې د صده

 وسظىل شي.  ساځئ ڇې دا کدبتىنه تش بشه کىسه او تش بش ټىللي پىسې وسظىو.

اظدبد پؽدىن ګ  سظىا ته د دې ظتر کبس مثبسکي وا  ، الله د پىسه صحت، اوید عمش او د ظوب نغ او ژتوبړې 

 لا حىصله او تىفاق وسکړي. په تشخه کې

 انجنیش عثذالثبیي ظلطب 
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1    درجه افادېدویمه  

1.

02درجهه عاهلد ع ومه عک  هه   هه هد هرې دویم  cbxaxه دی چهع  هه ه هه  هعبڼهabc ,, 

 حقیقک اوداد دي.

 ۍدرجه عالد ه  هه  ه ع   هدی، ځهه  ه داسع نه وي دویم0aعالد ه  ع  لسنۍ لم ع  وي چع  ه 

 درجه عالد ه اوړي.

2.

درجهه  هدرجه عالد ع ح    و، د نلقص  ه   رونه  دویمه هعخهع  ه دې چع  لع   ه   رونهک دویم

 عالد   ح  څې و.
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0 وي عختلف ا الاعه a وا c  ه
a

c
  .ي ر د ه دوه عختلف ا الاعه جذرونه دی او عال 

 .درجه عالد ع ح    ئ هلاندې نلقص دویم( عثلل

022)1()5
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 یلدونه

02  cbxax درجه عالد ه  ه ه ه صه ر   هع دوه عختلهف ا الاعهه جذرونهه  هري چهع  هدویم

0b و وي اa و اc عختلف ا الاعه وي. 

  ع  قیمت ن  تهmد ل(عثل6  0293 22  mxmx .عالد ه دوه عختلف ا الاعه جذرونه  ري 

  ههه ل(مثاا 7    02311 2222  mmxmxm عالد ههه  ههع د m  عهه  قیمت نهه  تههه  

 ؟جذرونه  ري ولاعهعالد ه دوه هم 
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02 د دې  پلره چع د( یلدونه  cbxax ته  صه ر وي، بلیهد  ځه ا عاهلد ع یه   هدرجه هدویمهc 

 ضریب عسلوي  ه ص ر وي.

 عالد ع ح    ئ. هدرج هدویم علاندې نلقص( لعثل7
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0362 د داسهههع وټهههل ئ چهههعقیمهههت  mد  (عثهههلل 201 mxx عاهههلد ع د جهههذرون  تهههرعنځ 

12

511

21


xx

 جذرونه یع هم ترلاسه   ئ. او ضمنل   رابطه ع ج ده وي 

0332 د 2xو ا 1x  ههه (عثههلل 201 2  xx  عاههلد ع جذرونههه وي د عاههلد ع  ههه حهه   رتههه د

1

3

1

3

1

2

2

1










x

x

x

x
 وددي قیمت ترلاسه   ئ. 

  (عثههلل 201  02122  axaax درجههه عالد ههه فرضهه و هدویمهه ،a د  داسههع وټههل ئ چههع

 جذرون  ترعنځ یع
2

1

1

1

1

1

2

2

1

1 









x

x

x

x
 وي. رابطه ع ج د 

012 د nو ا m  ه )عثلل 201  axx و ا عالد ع جذرونهr اوS 012 د  bxx  عالد ع

 د، جذرونه وي    snsmrnrmA  حلص  د a و اb ؟ ه جنسه ترلاسه   ئ 

درجه عالد ه و یهئ چهع د جهذرون  تهرعنځ یهع  هه ه دویم )عثلل 220
 








010''''''

0''''''

xxmxx

mxxxx
 

 وي. هرابطه ع ج د

د دوو قلئمهه اضهلاو  ، دی 7زاویهع ت لضه  یهع عاو د قلئم 17د ی ه قلئم ا زاویه عثلث وتر )عثلل 222

  ط ل یع عحلسبه   ئ.

02 د وا  ههه )عثههلل 221  kkxx هه ئ چههع ثبهه  عاههلد ع جذرونههه وي،  هدرجهه هدویمهه  

03333   .دی 
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داسع وټل ئ چع د  m )عثلل 221    0322  mxmx تهر  ععالد ع د جذرون  د عجم و

  وي.عقدار    چنی عمهنهټ    

د    ئ  ه ثب  ، طبیاک اوداد دي nو ا m( عثلل 221  0112  nmxnmx  عالد ع

  دی. 4mnص ر   ع  دېجذرونه طبیاک اوداد وي،  ه 

012 ه  )عثلل 221  aa وي 
1370

1370 1

a
a  .ترلاسه   ئ 

02  ههه د، عثبههت اوههداد دي b او a (عثههلل 221  baxx  عاههلد ع جذرونههه
1x2وx ون عهه و  ،

4
2

4
1 xx  .عحلسبه   ئ 

02 د وا   ههه )عثههلل 221  qpxx و عاههلد ع جذرونههه وي ا وا  02د  baxx 

 د، عالد ع جذرونه وي        حلص  د افلدې p ،q ،a واb  ه جنسهه 

 ترلاسه   ئ.

0162 د 2xو ا 1x  ه )عثلل 221  xx  ئ چع ثب  عالد ع جذرونه وي   nn
xx 21   صهحیح

 . رينه د تقسیم وړتیل  5 رع  چودد دی 

  ع  قیمت ن  ته د  t د )عثلل 221  012 22  txtx هعالد ع  د جذرون  د عربهع عجم وه 

  ؟ىدخ را   ی قیمت 

0 ه )عثلل 210
2

1
2

2 
p

pxx 12 عالد ه  ع  ه , xx 4د  یع جذرونه وي

2

4

1 xxA  افهلدې 

 ترلاسه   ئ. خ را   چنی قیمت

 

6.  

16(    

yx ع د   نه ه دې سیستم   د عال ع الي  هه صه ر   هع دxy  حلصه  ترلاسهه  ه و او یهل دxy  د

yxعال ع الي  ه ص ر   ع د    02حلص  ترلاسه   و، بیل  ه  PSxx  رابطهه  هع دSP,  د

 قیمت نه ترلاسه   و.  yاو xعال ع الي  ه ص ر   ع 

 .لاندې سیستم نه ح    ئ( مث ل



























7

35
)123

1

7
)122

12

25
)121

22

333322

yxyx

yx

yx

yx

xy

yx



































3

111

12

)126
30

11
)125

120

152
)124

22

2222

33

yx

x

y

y

x

yxxy

yxyx

xyyx

yx
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





























nnn

nn

byx

ayx

xyz

xzyzxy

zyx

)128

1
1

3
111

3
111

)127 

26(   

 د څ  عثل  ن   ه ح       سره دا وول سیستم عارفي   و.

 سیستم نه ح    ئ: عتنلظرلاندې غیر ( عثلل 



















5

5
)130

13

72
)129

22 yx

yx

yx

yx
 

 


















0,
)132?)131 2

43

43

kkxy

cbyax
x

byx

axy nn

 

 کومو قیمتونو ته aد  )عثلل 211








axy

yx 84 22

 ؟ ري ځ ا سیستم  

36(   
یه   هلن  ږي چع ټه ل  هلع  عجه   نهه یهعې  عتجلنس وی  نسبته ه سیستم ته د خپل  عجه   ن   ه 

 درجه و ري.

 عثلا 










'''' 22

22

dxycybxa

dcxybyax
 .یدرجه د هاو دویم نسبت عتجلنس ه  yو ا xسیستم د 

،  پلره  د عتجلنس سیستم د ح
x

y
m   هع عالد  ږي او  ه دوو ې فرې mxy  دواړه ، وضهع  ه و

، ږيېهترلاسهه   mحهذ  او xتقسهیم څخهه یهع  هه عاو بله ېیه   رچع  ه ږيې ه جنسه   x عالد ع د

 .عشخص و yو ا x وروسته بیل

 ( عثلل 211










3

3

22

22

xy

xyyx
 .سیستم ح    ئ 

 ه )عثلل 211
mba

ab

2

1



   ئ چهع ثب  شرط او  ه ح        رته  









mbyax

yxbyax 22

سیسهتم  

 حقیقک جذرونه  ري.
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 د yو ا x (عثلل 211














2

2

2

)(2

)(

tySy

txSx

qxyPyx

 yوا xسیستم  ه عالد   څخهه حهذ   ه ئ او  هه 

 رابطع ترلاسه   ئ. عخپل ا څخه 

7. cba ,, 

17(  0,0 درجه عالد ه  ع مه ه  ه دوی 2  cbxaxcba هد ضریب ن  عجم وه) شي 

11 د عالد ع ی  جذر( ص ر شي x او ب  جذر یع 
a

c
x 2 دی. 













  

a

c
x

x

cbxax cba

2

1
02

1

0 

 ثبوت
cabcba  0 

  000 222    ccxaxaxcxcaaxcbxax cab

 
   
   

  

















a

c
xcaxcax

xx

caxx

xcxax

ccxaxax

0

11

01

011

02

 

 .درجه عالد ع ح    ئ هلاندې دویم( مث ل

023)1370594)138 22  xxxx 

  012019)1390121)140 22  xxmmxxm 

27(   02 ه  ه  cbxax درجه عالد ه  ع هدویم cab  (د a و اc ه ضریب ن  عجم وه

11 ې( ی  جذر سره عسلوي شيb ه  x او ب  یع 
a

c
x 2 دی. 













  

a

c
x

x

cbxaxif cab

2

1
2

1

0 

 ثبوت

 
    011

000 222



  

xcxax

ccxaxaxcxcaaxcbxax cab
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  














a

c
xcaxcax

xx

caxx
0

101

01

 

 .درجه عالد ع ح    ئ هلاندې دویم مث ل(

01394)1420352)141 22  xxxx 

  0sincos)1440927)143 2222   xxxx 
  0sin2coscos)145 424   xx 

37(   0 ه د, 2  cbxax ذرجهعالد ع ی   هدرج دويمهk  به  جهذر څخهه سه  وي  ههځلهه 

  :لاندې عسلوا  ت  صدق   ي

 
k

k

ac

b
22 1

 

 ثبوت

12 ي اودعالد ع جذرونه   لسنۍد  2xو ا 1x فرض و kxx  وي: 

   
 1

1 1111

21

12


















ka

b
x

a

b
kx

a

b
kxx

a

b
xx

kxx

 

 1212





ka

bk
xkxx 

    a

c

ka

bk

ka

b

a

c
xx 


























11
21

 

 
c

ka

kb





22

2

1
 

 

 

 
k

k

ac

b

kackb

c
ka

kb

22

22

2

2

1

1

1











 

  ه (عثلل 211    02212  mxmx 12 عالد ه  ع  ه 4xx  وي ،m .ترلاسه   ئ 

023122 داسع وټل ئ چهع د m (عثلل 211  mxx،  عاهلد ع یه  جهذر د دویهم جهذر  ن هه

  وي. چنده

0132 د   ع  قیمت ن  ته m د (عثلل 211  mxx دی چندهڅل ر  ب جذر د  ع   ع ىعالد. 

47(  02  ه  ه  cbxax 2 درجه عالد ه  ع د هدویمx ضریب یانع a  تهه عیه   يص ر   ر
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 او ب  جذر قیمت هو  ي،  ه دې ص ر   ع د ی ه جذر عطلق









a

c
 .ی    يعته   ري  













 

b

c
x

x

cbxaxif a

2

1
02 0 

 ثبوت

 :طریقه ۍ  ع  

02  cbxax 

000
111 2

2

2


















 cybyac

y

b

y

a
c

y
b

y
a

y
xif 

 













c

b
ybcycyb

y

cybycybyaif
0

0

000 2 

b

c
x

c

b
x

c

b
yif

xxyif

y
x











22

11

1

0

1

 

 

 :دویمه طریقه

  b

c

acbba

ac

acbb

acbb

a

acbb

a

acbb
a

















2

2

222

0

2

4
lim

4

4

2

4
lim

0

0

2

4
lim)1

 








0

2

2

4
lim)2

2

0

b

a

acbb
a

 

 ولاعه د b  ږيېولاعع  ه عخع ټل    د. 

 (عثلل 211    010451 222  mxmmxm درجهه عالد هه فهرې  ه ئ هدویمه ،m 

 عتمای  شي.ته   عالد ع ی ازې ی  ودد  لسنۍد  څ   تر   م ودد ته عی  و  ي

  عه  قیمت نه  تهه دaد (عثلل 210    0111 24  axaxaعاهلد ع یه  جهذر  تهه عیه

 ؟  ي
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57(  02 ه  ه  cbxax 2 درجه عالد ه  ع د هدویمx ضریب یانع a د واx ضریب یانع 

b  دواړه، ته تقر  و  ي يدواړه ص ر   ر 
1x 2و اx جذرونه  ته تقر    ي. 










 


2

10,02 0
x

x
cbxaxif

ba 

 ثبوت













 

b

c
x

x

cbxaxif a

2

1
02 0 

 222
0

0 xx
c

xbif 

 (عثلل 212    010451 222  mxmmxm ئدرجهه عالد هه فهرې  ه   هدویمه ،m 

 ته تقر  و  ي.  د عالد ع دواړه جذرونه څ  تر   م ودد ته تقر  و  ي 

67(  یه  جهذر  ځلنګ ې رابطه ع جه ده وي عهثلا  د دوو جذرون  ترعنځدرجه عالد ه  ع  ه ه  ه دویم

دویهم   ههواحهده  n برابره وي  یل n یل ی  جذر یع د ب  جذر یع د ب  جذر عربع یل عهاب او یل جذر وي

 ر او یل  ږ وي یل....ېوجذر څخه 

د دا  لن عسئل  د ح   پلره، د جذرون  ترعنځ رابطه  ه فرې   ې عالد ه  ع  یه ، ن  د را ه ل  عام لا 

ذف    سره د حهجذرون   ه  2xاو  1xد  خه ه دری  رابط  څ  ې عالد ع سره به درې ن رې رابطع و رو، 

 ږي.ې لم وړ شرط ترلاسه  

abc د (عثلل 211 ,0 ترعنځ   عه رابطهه ع جه ده وي څه  د ,, 2  cbxax  عاهلد ع یه  جهذر د

 ؟سره عسلوي شي ځله n ه  دویم جذر

0162   ع  قیمت ن  ته د m د (عثلل 211 mxx  ؟دیعالد ع ی  جذر د دویم جذر عهاب  

 طهه د رابڅخه خپل ا هه  k  ه (عثلل 211    02543 2  kxkxk   عاهلد ع د جهذرون

 ترعنځ ترلاسه   ئ.

022 ه  ه  (عثلل 211  mxx 1 درجه عالد ه  ع هدویمx 2و اx 521 جذرونهه او

2

1  xxx 

 .ترلاسه   ئ m وي

0132 ه  (عثلل 211  mxx 321 عالد ه  ع  ه

2

1  xxx ويm .ترلاسه   ئ 

02742   ع  قیمت ن  ته د m د (عثلل 211  mxx ده. عالد ع ی  جذر د ب  جذر عربع 

022 ه  (عثلل 211  cbxax ب ن  تهرعنځ یهع عالد ه دوه ی  د ب  عاه س جذرونه و ري، د ضری

 ؟اړیهه ترلاسه   ئ

قیمههت داسههع وټههل ئ چههع د  mد (عثههلل 211  03222  mxmmx   عاههلد ع د جههذرون

ترعنځ  2121 74 xxxx  رابطه صدق و  ي . 0m 
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عقدار داسع وټهل ئ چهع د  mد (عثلل 210  0122  mxmmx عاهلد ع د جهذرون  تهرعنځ

32 21  xx رابطه ع ج ده وي. 

0168189 د داسع وټل ئ چع m(عثلل 212 2  mmxx وي 2 عالد ع د جذرون  نسبت. 

04154 چع د حقیقک ودد داسع ترلاسه   ئa (عثلل 211 32  axx  عالد ع ی  جهذر د دویهم

 .جذر عربع وي

 قیمت داسع وټل ئ چهع د mد (عثلل 211  0213 22  mmxmx جهذرون  څخهه  یه   هه

 دویم جذر څخه یع س  وي.  هڅل ر واحده 

042  هه (عثلل 211  axx ،عالد هه  هع د a قیمهت داسهع وټهل ئ چهع د جهذرون  تهرعنځ یهع 

2

2

1 2xx  رابطه ع ج ده وي. 

 ه ئ چهع د  عحلسهبهداسهع  a (عثلل 211  012114 2  axxa عاهلد ع د جهذرون  تهرعنځ 

2121 23 xxxx  رابطه ع ج ده وي. 

062داسع وټل ئ چع دa(عثلل 211  axxوي هجذرون  ترعنځ لاندې رابطه ع ج د عالد ع د: 

10293939
3

2

2

12

3

1

2

21  xxxxxx 

023قیمت ترلاسه   ئ  ه ه ه ص ر   ع چع د  m د (عثلل 211 2 mxx   عالد ع د جهذرون

  هد عربع ت لض  
9

35
 .سره عسلي شي 

 داسع وټل ئ چع د k (عثلل 211  0718 2  kxkx:عالد ع جذرونه 

 .عسلوي ويی   ه بله سره (   ع ی

 وي. عتنلظری   ه بله سره ( دویم

 عاه س وي.ب   دی  ( یمېدر 

 څخه خپل ا ه رابطه ترلاسه   ئ. kون  ترعنځ  هجذر د عالد ع د ( څل رم

داسههع وټههل ئ چههع د  m (عثههلل 211    0322  mxmx  عاههلد ع د جههذرون  د عربههع

د   پهلرهk  ه چنی قیمهت وټهل ئ او د  تر ټ   kودد سره عسلوي شي. د   ه فرې   ي kد  هعجم و

  ترلاسه   ئ.عالد ع جذرونه 

 ه  (عثلل 210    0211 2  xaxaدرجه عالد ه  ع هدویم a  عداسع وټل ئ چع د عالد 

  .شي ويعجم وه د جذرون  د ضر   ه حلص  سره عسل د جذرون 

02وي، ترڅ  د هترعنځ بلید   عه رابطه ع ج د qوا pد (عثلل 212  qpxx  عالد ع د جذرون

 ؟سره عسلي شي m هنسبت 

02چع د  ئه ه شرط ترلاسه     (عثلل 211  qpxx جهذر یه  عاهلد ع  هدرج هدویمk  ځلهه د

02  srxx  جذر څخه س  وي.ی ه عالد ع  ه 

 ل(عثل 211  01122  mxmxد. درجه عالد ه را  ل   ې هدویمm:قیمت داسع وټل ئ چع  



25    درجه افادېدویمه  

 .وي mد عالد ع ی  جذر عسلوي  ه )1

 د عالد ع د دوو جذرون  عاه س عسلوي  ه )2
21

34
 .وي 

3( 
3

19

1

2

2

1 
x

x

x

x
 

4(321  xx 

5( 9
3

2

3

1  xx 

 سره عسلوي وي. چندهد ب  جذر  ه  پږ  چندهد ی ه جذر  ن ه  )6

8.  

 ،یع جذرونه وي 2xوا 1x درجه عالد ه چع هه ه دویم








21

21

xxP

xxS
 دې ف رع لسره  ه لان  لمته  ه  

 ږی: ېاو رابطع څخه ترلاسه  

02  PSxx 

 ثبوت

000 222 







 

a

c
x

a

b
x

a

c
x

a

b
xcbxax

 02  PSxx 

 درجه عالد ه ج ړه   ئ چع جذرونه یع  ه لاندې ت ګه تاریف   ي وي. هه ه دویم مث ل(
3,2)174 21  xx 

3,3)175 2

2

2

1  mmxmmx 

axax  42,42)176 21 

355,355)177 21  xx 

25

25
,

25

25
)178 21









 xx 

حدود داسع وټل ئ چع aد  (عثلل 211








axy

ayx

8

4
 .و ري ځ ا سیستم  

 درجهه عالد هه جه ړه  ه ئ چهع د جهذرون  تهرعنځ یهع هه ه دویم (عثلل 210

  













2
11

411

21

21

xx

xx

 

 وي. هرابطه ع ج د

 تقسیم و  رطرفین  
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 درجه عالد ه ج ړه   ئ چع د جذرون  ترعنځ یهع هه ه دویم (لعثل 212








3

6

21

2

12

2

21

xx

xxxx
رابطهه  

 ع ج ده وي.

9.  

سره عسهلوي  x پلره چع ی ازې ی  جذر یع عال م وي، ه هه جهذر  هه   عالد ع د ج ړو  هدرج هدویم د

  ه ت ان رفع   و ترڅ  عالد ه ترلاسه شي. 2  و، وروسته دواړه خ اوې د 

 وي. 32درجه عالد ه ج ړه   ئ چع ی  جذر یع  هدویم عنلطق ضریب  رونه (عثلل 211

  ئ چع  ه جذرون څخه ی  يعد ه ج ړه درجه عال هنلطق ضریب  رونهع دویم( عثلل 211 53 .وي 

 وي عالد ه ترلاسه   ئ. 487درجه عالد ع ی  جذره  رونهع دویم ضریب نلطق ه د  (عثلل 211

10.  

1چهع  څرنګههون عه و،  2xاو  1x ه دغهه دوه اوهداد  2S x x  1او 2P x x هعاله م دي، نه  دویمه 

2درجه عالد ه د  0x Sx P     1بنسټ ج ړوو او  ه ح  څخه یع رx  2اوx  .ترلاسه   و 

 د دوو اودادو د ضر  حلص   (عثلل 211 1 يع حلص  عاو د جما 4دی دغه اوداد ترلاسه   ئ. 
 

11. 

عاهلد ع  هه جهذرون   هدرجه ه خ انۍ دویمدرجه عالد ه ج ړه   و چع جذرونه یع د  هغ اړو ن ې دویم

 اړیهه و ري. ځلنه ېسره 

 : ه لاندې دوو طریق  څخه ګټه   رته   و

(  لرولو افلدو عتنلظر د  

(  راعن ته   لطع د جذرون  ترعنځ د رابطع غ ښت    ې راب اود فرې   ې رابطع. 

 سلنه ويان   ع یع دویمه طریقه یطریقه او  ه ځ ۍعسلیل   ع   ع   ین بلید  لم ع  وي چع  ه ځ

0322 (عثلل 211  xx درجه عالد هه جه ړه  ه ئ چهع  هه ه دویم، درجه عالد ه فرض و هدویم

 جذرونه یع

 عالد ع د جذرون  نیمايک وي. ۍد   ع  ( ا ف

 عالد ع  ه جذرون  څخه دوه واحده وېر وي.  لسنۍد (   

 عالد ع د جذرون  عربع وي. ۍد  لسن (ج

0232درجهه عالد هه جه ړه  ه ئ چهع جذرونهه یهع د  هه هه دویمه (عثلل 211  xx  عاهلد ع د

 جذرون  عهاب وي.

012,4هری  جهذر يهع د چع درجه عالد ه ج ړه   ئ  هه ه دویم (عثلل 211 2  xx  عاهلد ع د
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 واحده  م وي.4هر ی ه جذر  ه درې چنده څخه

0122د  درجهه عالد هه جه ړه  ه ئ چهع جذرونهه یهع هه ه دویم (عثلل 211  xmx  عاهلد ع د

 واحده وېر وي. 5څخه  تنلظرجذرون   ه 

02 د 2xو ا 1x ه ( عثلل 210  cbxax درجهه  هه هه دویمه، عالد ع جذرونهه وي هدرج هدویم

 عالد ه و یهئ چع جذرونه یع
bax 1

1
و ا 

bax 2

1
 .وي 

02د  جه عالد ه و یهئ چع هر ی  جذر یعدر  هه ه دویم (عثلل 212 mxx  عالد ع د جهذرون   هه

  واحده  ږ وي. 4 درې چنده څخه

 دوې (عثلل 211
 

 









0

0

22

2

pqxpx

qpxx
قیمت نه  هه ه هه شرط  qوا p د¸ عالد ع فرض و 

ترلاسه   ئ چع د    عالد ع هر ی  جذر د  .عالد ع  ه جذرون  څخه ی  واحد وېر وي 

 ه اړونده ص حه  ع او نقطع د دې خط  ر دواړو خ اوو دوې  Bاو  Aعستقیم خط او  L (عثلل 211

وتر تر ټ  ه   هم CDل ي، د ېوتر بCDخط څخه  Lږي،  هېتیر  Bاو  Aیع فرض و، ه ه دایره چع  ه 

 ط ل څ عره دی؟ 

 وتر تر ټ     ږ اوږدوا ی و ري، څرنګه یع بلید رسم   و؟ CD ه ه ه حل ت  ع چع 

ده، د عثبت ودد  ه انهدازه  aیع د  ه، عجم و ړويجی  هندسي تصلود ې وددونه چع ر د (عثلل 211

 د ضر  حلص  څ عره دی؟ ټیټاو تر ټ       ړ  اودادو تر ټ    يدې در

د دې عربع د ننه ی  عستطی  داسع فرضه و چهع د عسهتطی  ضلع  رونهع عربع فرض و،  a (عثلل 211

قطرون  سره ع ازي وي، د دې عسهتطی    ها   راته وي او اضلاع یع د عربع راس نه د عربع  ه څل رو ضل

 وي؟ عرهحد اق  عسلحت به څ  

02 د (عثهههلل 211  cbxax 1عاهههلد ع جذرونههههx 2و اx 02 او د  cxbxa  عاهههلد ع

درجهه عاهلد ع و یههئ چهع د یه ې  هدوې دویمهرته،  د عالدلي  ه ح  څخه ، نیس  2x'و ا 1x' جذرونه

11 یع عالد ع جذرونه xx  22' او xx  21' او د بلع ی ې یع xx  12'و ا xx  وي. 

 درجهه عالد هه جه ړه  ه ئ چهع د جهذرون  تهرعنځ یهع  هه ه دویم (عثلل 211










5'''

9'''

22

33

xx

xx
رابطهه  

 وي. هع ج د
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12  

02درجه عالد ه ج ړه   و چهع جذرونهه یهع د  ه ه وغ اړو داسع دویم )1  cbxax  عاهلد ع د

 واړوو. b ه  bوي، اړینه ده  عتنلظرجذرون  

02  cbyay 

 ثبوت

    000 222  



 cbyaycybyacbxax

yxxy

yx
 

02درجه عالد ه ج ړه   و چع جذرونهه یهع د  ه ه وغ اړو داسع دویم )2  cbxax  عاهلد ع د

   و: بدلځلی نه  cاو aجذرون  عاه س وي، اړینه ده چع د 

02  abycy 
 ثبوت

y
x

x
y

11
 
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02درجه عالد ه ج ړه   و چع جذرونه یهع د  ه ه وغ اړو داسع دویم )3  cbxax  عاهلد عn 

 سره ضر    و. 2nودد ضریب  ه  ثب   cسره او د  nضریب  ه  xوي، ن  اړینه ده چع د  چنده

    022  ncynbay 

 ثبوت

y
n

xnxy
1

 
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2
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2 
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

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02د  يع جذرونه درجه عالد ه چع هه ه دویم )4  cbxax څخه  رون ذعالد ع  ه جm  واحده

 وېر وي  ه لاندې ت ګه ده:

  02 22  cbmamyambay  
 ثبوت

myxxmy  

   

  02

02

00

22

22

22





  

cbmamyambay

cbmbyamamyay

cmybmyacbxax myx

 

02درجه عالد ه چع هر جذر یهع د  هه ه دویم )5  cbxax  عاهلد ع د جهذرون  عربهع وي،  هه
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 :لاندې ت ګه ده

  02 2222  cybacya 

 ثبوت

   
ybcay

cybaycybyacbxax

yxxy

yx



 




000

2
2

2

 

   

  02

02

2

2222

2222

2222

22









cybacya

ybcacyya

ybcacyya

ybcay 

 

032 د 2xو ا 1x  ه (عثلل 211  kxx درجهه عالد هه جه ړه  هداسع دویم، عالد ع جذرونه وي

21  ئ چع جذرونه یع 2xx  12و ا 2xx  وي. 

0132 (عثلل 211  xx 1  ه ،عالد ه فرض وx 2و اx هد عالد ع حقیقک جذرونه وي، ن ې دویم 

432درجه عالد ه ج ړه   ئ چع جذرونه یع 21  xx 432 او 12  xx وي. 

0922 د 2xو ا 1x  ه ( عثلل 100  xx درجهه عالد هه جه ړه  هه ه دویمه، عالد ع جذرونه وي

21   ئ چع جذرونه یع 2xx  12و ا 2xx  وي. 

012 د 2xو ا 1x  ه (عثلل 102  xx درجه عالد ه ج ړه   ئ  هعالد ع جذرونه وي، ه ه دویم

 چع جذرونه یع
1

1

1 x
و ا 

1

1

2 x
 .وي 

0233 د 2xو ا 1x  ه (عثلل 101 2  xx درجهه عالد هه جه ړه  هه ه دویم، عالد ع جذرونه وي

21  ئ چع جذرونه یع

2

1 xxx  21 او

2

2 xxx  وي. 

  ه د (عثلل 101  062  bxxba 0132 عالد ع جذرونه د 2  xx   عالد ع د جذرون

 ترلاسه   ئ. bوا a،عاه س وي

042  ه د (عثلل 101  mmxx  عالد ع هر یه  جهذر د  022  kxkx  عاهلد ع د

 ترلاسه   ئ.  mو kهر ی ه جذر نیمايک وي، 

 داسهههع ترلاسهههه  ههه ئ چهههع د bوا a(عثهههلل 101  0112 2  xax عاهههلد ع جذرونهههه د 

012  bbyy عالد ع د جذرون  عاه س وي. 

  ه د (عثلل 101  012  nxmmx، 0135 عالد ع هر ی  جذر د 2  xx  عالد ع د ههر

 .قیمت نه ترلاسه   ئ nوا mد، ی ه جذر عاه س وي

012 د 2xو ا 1x  ه (عثلل 101 mxx درجهه عالد هه جه ړه  هعالد ع جذرونه وي داسع دویمه
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  ئ چع جذرونه یع
1

1

1

x
x  او 

2

2

1

x
x  وي. 

02 د  او  ه (عثلل 101  qpxx درجهه عالد هه جه ړه  هعالد ع جذرونه وي، داسع دویمه

   ئ چع جذرونه یع
22

,







 .وي 

022 (عثلل 101  mmxx 1درجه عالد ه فرې   ئ  هه هدویمx 2 واx ه هه ، یهع جذرونهه وي

 جذرونه یع درجه عالد ه ج ړه   ئ چع هدویم
2

1

1

2 ,
x

x

x

x
 .وي 

032 د وا  ههه (عثههلل 120  xx عاههلد ع جذرونههه وي د     22
22-


    حلصهه

 .ترلاسه   ئ

02 د  وا   ه (عثلل 122  cbxax درجه عالد ع جذرونه وي هدویم: 

 .وي 3وا 3 ه ه عالد ه ج ړه   ئ چع جذرونه یع(   ع ى

12 د( هدویم   033   ئ چع ثب   ه فرض    سره  abcca .ده 

02 هه  هه (عثلل 121  baxx  ه ئ چهع  ثبه  عالد هه  هع یه  جهذر د دویهم جهذر عربهع وي 

03 3322  bbaabb .ده 

02 ه   ه (عثلل 121  cbxax 33 عالد ه  ع ی  جذر د دویم جهذر د عاهه س عربهع وي ca  

 ترلاسه   ئ.

   ع  قیمت ن  تهه mد (عثلل 121  05448 2  mmxxm  عالد هه دوه یه  د به  عاهه س

  جذرونه  ري.

02  ه د (عثلل 121  qpxx  02عالد ع هر ی  جذر د  cbxax  عالد ع د هر یه ه جهذر

abcد  pعربع وي،     ه جنسه ترلاسه   ئ. ,,

13.  










0

0

2

2

cxbxa

cbxax
 

  ه
c

c

b

b

a

a








  ګډ جذرونه  ري. هدو  عدرجه عالد  هدویم دوې  لسنۍص ر   ع  دېوي  ه  

 ثبوت

























'

0

0

0

0

2

2

2

2a

caxbaxaa

cabxaaxa

cxbxa

cbxax

a
 

 رابط   ه جمع      څخه  لیله ترلاسه   و چع:نک سیستم د دوو د  لس

   
baba

caca
xcacaxbabacacaxbaba




 0 
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 :  و عالد ه  ع یع وضع ۍواړو عالد    ع صدق   ي،  ه   ع  جذر  ه د  لسنی

      

        

    

    

    

    bccbbabacaca

cbcbbabaacacaa

cbcbbabaacacaa

bacbcacbacabbabacacaa

babaccacabbabacacaa

babacbabacacabcacaa

c
baba

caca
b

baba

caca
a







































2

2

2

2

2

22

2

0

0

0

0

0

 

 ده چع هدرابطه ه ه عهلل ع ج   ۍوروست
c

c

b

b

a

a








 .وي 

  ع  قیمت ن  ته  bوا aد (عثلل 121
 

 









023424

032

2

2

axbx

bxax
عاهلد ع دوه عسهلوي دوې  

 ؟جذرونه  ري

  ع  قیمت ن  ته  bاو aد (عثلل 121










012

02

2

2

xx

bxax
 عالد ع دوه ګډ جذرونه  ري؟ دوې 

 

 (ی دونه

 هدرجه هد دوو عاهلد   تهرعنځ د دویمه دغهه جهذر   ی  ه  الد ع ی  ګډ جذر و ري، ع ېدو   لسنۍ ه 

 عالد ه  ع صدق   ي.هر ی ه   لسنۍښهلره ده چع دغه جذر  ه لاسته راوړو: برخع  ه حذف    سره 

  ه ټ  یزه ت ګه    ی     ه داسع ت ګه وم  و  و:

وغ اړو  فرضل  










0

0

2

2

cxbxa

cbxax
  0, aa  عالد ع ی  ګډ جذر و ري.  ه دغه ګډ جذر دوې 

 :عجه ل ته ح    و 2وادوو سیستم نسبت.  ه دواړو عالد    ع صدق   ي وي

 











0

0

2

2

cabaaa

caabaa

















a

a

cba

cba '

0

02




  

   

baab

caca

cacabaabcacabaab










 0
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abba

bccb

abba

caac











2



 

      

    

     0
2

2

22

2

2





























abbabccbcaac

abbabccbcaac

abbabccbabbacaac

abba

bccb

abba

caac

abba

bccb
if 

 

     0
2

 abbabccbcaacR عاهلد    لیلهه ن عه ي او د دوو  لسهنید دوو  افلده  

 دی. 0R عالد   د ګډ جذر د ع ج دیت شرط

   ع  قیمت ن  ته m د (عثلل 121










053

0152

2

2

xmx

xmx
 ؟جذر  ري دوې عالد ع ګډ 

   ع  قیمت ن  ته aوي د 1a ه (عثلل 121










0

01

2

2

axx

axx
 عالد ع ی  ګډ جذر  ري. ېدو  

وي او  0a ه (عثلل 110










02

02

2

2

axx

axx
 عالد ع ی  ګډ جذر و ري، دغه جذر   م دی؟ دوې  

  ع  قیمت ن  ته  aد (عثلل 112










03

03

2

2

axx

axx
 عالد ع ی  ګډ جذر  ري. ې دو  

 (عثلل 111










0

0

2

2

acbxx

bcaxx
 هعالد ع  ه ی ه جذر او ی ازې ی  جذر  هع عشه د دي، ه هه دویمه 

 درجه عالد ع ج ړې   ئ چع جذرونه یع عش د نه وي.

......,,12  ن عجه   nلاندې سیستم د (عثلل 111 xxxn 0سره  هa     یشرط را  ل. 

























1

2

11
2

32

2

2

21

2

1

xcbxax

xcbxax

xcbxax

xcbxax

nn

nnn

 

 ؟نلري ځ ا  ه   م شرط دغه سیستم 

 ؟ نه  ريځ اب ري او  ه   م شرط  ه ی ه څخه زیل   ځ ا  ه   م شرط ی ازې ی  
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14. 02  cbxax  

عالد ه دوه   لسنۍ ه 
1x  2اوx  جذرونه و ري او 12 xx   وي، د

a

c
ې حل ت نهه  هه  پهلره لانهدې در  

عاهلد ع  هه حه  او بحهث  یه   عدرج ع ه ذریاه، د دویم ت ن عطرح   و حل   ېللابې لم  ع نیس  او د ب

   و:

0)1 
a

c
if 

 عالد ه دوه حقیقک عختلف ا الاعه جذرونه  ري هدرج هص ر   ع دویم دې ه  21 0: xx  

120) xx
a

b
 

a

c
x

a

c
xcaxcaxb

a

b
 222 000) 

210) xx
a

b
 

 ه   دی.    چنیقیمت څخه  هعطلق  ه قیمت د جذر هت  ع د س  جذر عطلقحل 

  ه   جذرونه  ري عتنلظرحل ت  ع عالد ه دوه. 

  ه  دی.   یعطلق قیمت څخه   هقیمت د س  جذر  هجذر عطلق   چنی حل ت  ع د 

 

 













a

b
x

x

baxxbxaxc
a

c
if

0

0000)2 2 

 عسلوي جذر  ري. سره ص ر ه درجه عالد ه ت  ی   هص ر   ع دویم دې ه 

0)3 
a

c
if 

 :عحلسبه   و یل د عالد ع ص ر   ع حتما   دې ه 

   
















00

00

0)

21

12

xx
a

b

xx
a

b

if 

   
















00

00

0)

21

21

xx
a

b

xx
a

b

if 

    0)  if 
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 ه    حل ت  ع چع یل 0  هه، ده  ه ی  ه ص ر څخه
a

b
عالد هه دوه عثبهت جذرونهه  وي، 

0  ري او  ه
a

b
 .عالد ه دوه عن ک جذرونه  ري، وي 

 ه   حل ت  ع چع  یل 0 عسلوي  ه ص ر ده،  ه
a

b
عالد ه ی  عثبت عضلوف جهذر ، وي 

0  ري او  ه
a

b
 .عالد ه ی  عن ک عضلوف جذر  ري، وي 

  ه  حل ت  ع چع   یل  عالد ه حقیقک جذر نلري.، ده   چنۍ ه ص ر څخه 

 :لاندې ټه  ته  لم و  ئ

1د دې  پلره چع د ی ه عالد ع جذر د بلع عالد ع د جذر عاه س وي  )4
a

c
 شرط اړین دی. 

2

121

1
11

x
xxx

a

c
if  

1وي )عتنهلظر(عاهلد ع د جهذر عاهه س او  د ی ې عالد ع جذر د بلعچع د دې  پلره  )5
a

c
شرط 

 اړین دی.

2

121

1
11

x
xxx

a

c
if  

 (عثلل 111  22
221 mxx   عالد ه دm ؟ل  قیمت ن  ته څ  جذرونه  ريېلابېب 

0453  ع  قیمت ن  تهm د(عثلل 111 22  mmxxا الاعه جذرونه  ري؟ عالد ه دوه عختلف 

0622  ع  قیمت ن  تهa د (عثلل 111  aaxx عالد ه دوه عن ک جذرونه  ري؟ 

022  ع  قیمت ن  ته aد (عثلل 111  aaxx  جذرونه  ري؟عالد ه دوه عثبت 

02 ه (عثلل 111 22  axaxعالد ه دوه عختلف ا الاعه جذرونه و ري دa .حدود ترلاسه   ئ 

057100 د (عثلل 111 2  xx  عالد ع  ه ح        رته د عالد ع د جذرون   هه ع ج دیهت او

  ولاعه یع بحث و  ئ.

02355د (لعثل 110 2  xx ولاعهه یهع بحهث ع ج دیهت او  جهذرون   ههد  ،  ه   رتهه  عالد ع  ه ح

 و  ئ.

0242قیمت داسع وټل ئ چع tد (عثلل 112  txx عالد ه 

 دوه عاه س جذرونه و ري.(    ع ی

 جذرونه و ري. عتنلظردوه (  دویم 

 .ی  عضلوف جذر و ري(  دریم 

 .ی  ص ر جذر و ري( څل رم
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 .دوه عن ک جذرونه و ري(   ن م

372  هه  ه م شرط، طبیاهک وهدد وي n ه (عثلل 111  nn،  932  nn درجهه درې هدویمه 

 ؟د تقسیم وړتیل  ري 49ر  ه هم عهل ه ت ګه دواړه (  نه)ترین ع ګلن حده

 د ه ه  پلره طبیاک ودد ترلاسه   ئ چع mى  چنتر ټ     (عثلل 111
3

1
3.0.  m .و رو 

اودادو ته     ع  نلطق xد  (عثلل 111 14log 2

2  xx ؟هصحیح ودد سره عسلوي د افلده  ه 

 .نلطق ودد دی او بل اهس یعهم  x، نلطق ودد وي m25 ه

 ههه (عثههلل 111 08432 د ,  mxx د، عاهههلد ع جذرونههه ويm عههه  قیمت نهه  تهههه   

  ,A ؟راځکنلحیه  ع  ه یل څل رعهنقطه  ه دویم 

02  ه (عثلل 111  cxbax  يهع د جذرون  د ضر  حلصه  ،جذرونه و ريعالد ه څل ر حقیقک 

 ترلاسه   ئ.

0log2   ع  قیمت ن  ته a د (عثلل 111
2

1

2  axx عالد ه حقیقک جذرونه  ري؟  

   ع  قیمت ن  ته mد (عثلل 111   
  11

11





mx

mxx عالد ه عضلوف جذر  ري؟ 

   ع  قیمت ن  ته mد (عثلل 111
1

12










m

m

cax

bxx
 ؟جذرونه  ري عتنلظرعالد ه دوه  

042342 (عثلل 110  xxx ؟عالد ه څ  جذرونه  ري 

15.

cbxaxp ه وم عک ت ګه  ه ترین م درجه  هدویم   ه لاندې ت ګه  افلده p ه  ښي .   ع ی  2

 عربع   و:
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








 

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acbد ولاعع د ټل ل   پلره  p د 42  ه عثبت، عن ک یل ص ر وي لاندې حل ت نه به و رو : 

( 0  ه وي: 
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
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

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
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
 او د هته  عثبهت د افهلده
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p  د هد ټ    حقیقک قیمت ن   پلر ولاعهa  دهی  لن  ه ولاعع سره. 

 

  هههه (یلدونههه








0

0

a
و د ټ  هه  حقیقهههک قیمت نهه   پهههلره عثبهههت ا ترینههه مصههه ر   ههع  دیوي  ههه  

02  cbxaxp ده. 

  هههه (یلدونهههه








0

0

a
د ټ  ههه  حقیقهههک اوهههدادو  پهههلره عن هههک او ترینههه م  صههه ر   هههع دی وي  هههه 

02  cbxaxp .ده 

( 0  ه وي: 

 ه  ه 










 






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4
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b
xaP  042افهلده  هع  acb هه دې صه ر   هع شي  

2

2









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xap  چع

2
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








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b
x   دهع 

a

b
x

2
 او د  پلره عسلوي  هه صه ر x  هلتع حقیقهک 

 سره هم ولاعه ده. a  هت   p ه  لیله  ع، یدقیمت ن  ته عثبت 

 

  ه (ی دونه








0

0

a
د)ترين م(  حدهص ر   ع درې  دیوي  ه  

a

b
x

2
  ىه صه ر د ه پلره عسلوي 

 .ىد عثبت  لتع حقیقک قیمت ن  تهx او د 

  ه  (ی دونه








0

0

a
د )ترين م( حدهص ر   ع درې  دیوي  ه  

a

b
x

2
  ىه صه ر د  پلره عسلوي 

 .ىدعن ک  قیمت ن  ته  لتع حقیقکx او د 

( 0 ه وي: 

 ه  ه
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








 
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


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xaP  042افلده  ع  acb ه دې حل هت  هع، وي P  د

 اسلس  ه لاندې ت ګه تجزیه   و: رعزدوج عطلبقت  

 سره هم ولاعه ده ت   ه 

سره هم ولاعه   ه  سره هم ولاعه   ه  

 ده
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 :عسلوي  ه ص ر وضع   و P د ولاعع د ټل ل   پلره افلدېد 
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0,0  ه )1 a 21 د)حل ت  ع xx  ه فرض    سره ) 

 
0,0  ه  )2 a 21 د) حل ت  ع xx  ه فرض    سره ) 

 
 :عطلب دا چع

21 عالد ه دوه حقیقک جذرونه  ري ) ه وي 0  ه xx  )د  افهلدې حهدهدرې  هدرج ه، د دویموي

 اسلس وم    و: رعع د ټل ل   پلره د لاندې جدول  ولا 

 

سره هم ولاعه  ه  دهسره هم ولاعه  ه 

 ده

 عخل ف ا الاعهد
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 ولاعع وټل ئ. ترین مدرجه   هد لاندې دویم( مث ل

143)24223)241 22  xxPxxP 

12)244144)243 22  xxPxxP 

42)2461)245 22  xxPxxP 

cbxaxxf  ه( عثلل 111  04و ا )(2 2 bac ئ چع ثب  ، وي     0xaf. 

  پلره xد هر   ه )عثلل 111  022  cbxaxxf ئ چع ثب  وي  : 

1(02(03(0 2  bacac 

16.  

116(   

ی ې خه ا تهه  د نلعسلوا  يع حدونه ) له چع ټ ل وم عک  ه  درجه نلعسلوا  هد هر ی  عجه  ه دویم

 ږدوو(  ه لاندې ی  نه ی  وول دی:ېو 

02  cbxax 
02  cbxax 
02  cbxax 
02  cbxax 

 .حقیقک اوداد دي b،aوا 0a چع  هع

چهع د ه هه   هر ی  نلعسلوات  د ح  ع خه د ه ه ټ    حقیقک اودادو د سیټ ترلاسهه  ه ل دي  لسنید 

  پلره نلعسلوا  صدق   ي.

02 د عثلا   cbxax نلعسلوا  د ح   پلره   ع ی د cbxaxP   هه ، ولاعه ټهل   افلدې 2

 او یل ص ر د نلعسلوا  د ح  سیټ دی. هعن ک برخ ،ولاعع  ه ټل ل  وروسته Pجدول  ع د 

  (ی دونه1

axaaxaxif جذر  22 

 ثبوت

 

axaxax

axax





2222

2222

0

0
 

 
 aaD , 
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  (ی دونه2










ax

ax
axif 22جذر

 

 .لاندې نلعسلوا  ح    ئ (عثلل 111

    012)251121)2501021)249 222  xxxxxxx 

25)25436)2538)252 222  xxxx 
235232 22)25733)25602)255 xxxxxxxx  

01811)259
3

2

3

2
)258 24

32242









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








xx

xxx

 

08432 د وا  ههه (عثههلل 110  mxx عاههلد ع جذرونههه وي، دm عهه  قیمت نهه  تههه   

  ,m   ي؟یمه نلحیه  ع دېیل در  ۍنقطه  ه   ع 

025272 وي، Nn ه (عثلل 112 2  nn ؟ نه  ريځ ابڅ   عسلوا نل 

0 ټ    قیمت ن   پلره xچع د ئل ټحدود داسع و  aد (عثلل 111
232

22
2

2






xx

axax
 و رو. 

   ئ چع ثب  ( للعث  111  0131 2  mmxxm عالد ه د m  هر حقیقهک قیمهت تهه دوه

 جذرونه  ري.  لو عت

حقیقهک قیمت نه  تهه،   ع kد( عثلل 111  0222  kxkx عت هلو  عالد هه دوه حقیقهک

 ؟ ريجذرونه 

0424 ټ    قیمت ن  تهه m ه د (عثلل 111 22  mmxx صه ر   هع د دې هه ، وي m  حهدود

 .ترلاسه   ئ

  ههههههه ئ چهههههههع ثبههههههه  ، عثلهههههههث اضهههههههلاع ويد  cو ا bوا a  هههههههه (عثهههههههلل 111

  222222 cxacbxbA  هت  عثبت د افلده. 

    ئ د لاندې عالد ع جذرونه ت  حقیقک دي. ثب  ، درې حقیقک اوداد ويcواbواa ه (عثلل 111

         0 axcxcxbxbxax 

   ئ چع ثب   (عثلل 111      04231  xxmxx عالد ه دm    قیمت ن  ته دوه  ټ

 حقیقک جذرونه  ري.

   ئ چع د ثب   (عثلل 111    xcbxa 12 .عالد ع جذرونه ت  حقیقک دي 

  ئ چع د ثب   (عثلل 110     Rcba
c

xcbaxba  ,,,0
2

عالد ع جذرونه ته   2

 .حقیقک دي

032 وښیئ چع (عثلل 112 222  baaxx عالد ه حقیقک جذر نلري. 
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   ئ چع لاندې عالد ه حقیقک جذرونه  ري. ثب   (عثلل 111

  0121 2  abxxba 

   ئ چع ثب   (عثلل 111
2

111

cbxax






 .عالد ه حقیقک جذرونه  ري 

 اوههدادو  پههلره    عهه  عثبتهه a د( عثههلل 111  21 axxxLn    د  نلعسههلواx او   ټ  هه  عثبتهه

 ؟حقیقک قیمت ن  ته ت  ع ج د دی

abc (عثلل 111  ږو د هرېاو   ه حقیقک اوداد دي ,, 1,1x پلره  رو : 

12  cbxax 

 : پلره به و رود قیمت ن   xد هماغه، چع   ئ ثب  

22  abxcx 

 داسع ترلاسه  ه ئ چهع m( عثلل 111    072log.162log5log 22

3

1  xaxxax aa
 

 و ري. ځ ا نلعسلوا  ی  

0652ده ه صحیح اودادو  مېر چع  ه( عثلل 111  nnا   ع صدق   ي څ عره دی؟و نلعسل 

216(   
ه سهیټ ترلاسهه  نه ه هځ ابح  څخه ع خه د     هع ج د وي او د دې نلعسلوات  ه دوه یل څ  نلعسلوا 

او   و  حلې  بېته صدق و  ي، د دې سیستم د ح   پلره   ع ی هر نلعسلوا  ب   ل وي چع نلعسلوا 

 نه  تقهلطع د نلعسهلوات  د ځ ابټ ترلاسه  ه و، وروسهته بیهل د ترلاسهه  ه و یس ځ ا د هر نلعسلوا  د 

 ږي.ې ن  سیټ ګڼ   ځ ابسیستم د 

 .د لاندې نلعسلوات  سیستم ح    ئ عثلل








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




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03212

01011
)279

03011
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2
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xxx
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 حدود داسع وټل ئ چع mد (عثلل 110 372,1 22  mmmA یستم  ه نقطه د عختصلت  د س

 شي. رادویمه نلحیه  ع 

 داسع وټل ئ چع m(عثلل 112    01123 3  mxmxm نلعسلوا  دx   ټ    قیمت ن

 .ته صدق و  ي

 څ تر حدود داسع وټل ئ  mد (عثلل 111  1222  xmmxA .ت  عثبت وي 

abcpqr  ههههه (عثههههلل 111   پههههلره xاو د هههههر حقیقههههک  عثبههههت حقیقههههک اوههههداد وي ,,,,,

02,02 22  rqxpxcbxax  .022   ئ چع ثب  وي  crbqxaPx ید. 

  (عثلل 111    axaxaA 22125 2  دهت  عن ک د افلده ،a .حدود ترلاسه   ئ 

د  (عثلل 111 xf ضريهب  يهدا  ه ئ،  ىدويم درجه ترين ع ن  ترعنځ تر ټ    س  واحد درجه  رونهه



41    درجه افادېدویمه  

چع د ه ه  پلره xf  حد ا ثر عقدار  ه 1,1  .انټروال  ع تر ټ    ټيټ عمهنه عقدار وي 

328   ع  نلطق قیمت ن  ته xد (عثلل 111 2  xx ؟نلطق قیمت  ري افلده 

17.  02  cbxax  P 

 فرض و  02  cbxaxxf 12عالد ه دوه  هدرج هدویم ,xx يجذرونه  ر   لو حقیقک او عت.  

د xf ولاعه د دوو جذرون  ترعنځ قیمت ن   پلره دa ولاعع سره عخل  ه ده ه. 

د د دوو جههذرون  تههرعن  یهه  وههدد وي p ههه pf  قیمههت دa نهه  ځهههه  ،د ولاعههع عخههل ف دی

  0. pfa  ږيې. 

  هبروهس   0. pfa ص ر   ع دې ه ، ويp او عالد هه ته   هد عالد ع د دوو جذرون  ترعنځ د

 .هڅ ی ه جذر سره عسلوي نه دېه  ه pوا دوه جذرونه  ري

  ه  0. pfa  ص ر   ع دېوي  هp هڅخه بهر ددوو جذرون    ه. 

  1221 ,
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xxxx
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x
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xxxxx 

  ,
2

0
2

2xp
a

b
p

a

b
pif 

p ه دههر او  ه دواړو جذرون  څخه سدوو جذرون  څخه ب  ه . 

 1,
2

0
2

xp
a

b
p

a

b
pif  

p هد   چنۍهر او  ه دواړو جذرون   څخه دوو جذرون  څخه ب  ه . 

 : ه  نډه ت ګه  رو چع

  ه  02  cbxaxxf 0 درجه دوه عجه  ه عالد ه چهع هدویم عالد هه ته  دوه و ا دی

ص ر   ع   او حقیقک ودد وي،  ه دېېڅخه ب  ه جذرون  pجذرونه  ري او  عت لو  12 xx  

(ه   0 pfa  ص ر   ع دېوي  ه p هد دوو جذرون  ترعنځ د : 21 xpx  

( ه   0 pfa  ص ر   عوي  ه ه هp ه ه دوو جذرون  څخه بهر د: 

p ه دهدوو جذرون  څخه بهر او ترې س   ه  pxx
a

b
pif  210

2
 

p هد   چنۍدوو جذرون  څخه بهر او ترې   ه  210
2

xxp
a

b
pif  

0122ودد د  1حدود داسع وټل ئ چع  mد (عثلل 111  xmx  عالد ع د دوو جهذرون  تهرعنځ

 ی  ودد وي. 
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18.02  cbxaxqp, 

 فرض و  02  cbxaxxfعالد ه دوه
12 , xxهري چهعجذرونهه   هلو حقیقهک او عت 

12 xx 

 .دي

   وو فرې ا دوه فرې   ي حقیقک اوداد وي ,pq ه qp   وي،  هpq,  اودادو سره د عالد ع

  ه ی ه ودد سره د دوو جذرون  د  رتله       ه  لن وم    و.  ، رتله       پلره د جذرون 

 

p ه دوو جذرون  بهر او  q   ده ترعنځد دوو جذرون            
 
  21

0

0
) xqxp

qfa

pfa









 

p  و ا ترعنځد دوو جذرونq جذرون  بهر ده  ه دوو            
 
 

qxpx
qfa

pfa









 21

0

0
) 

 د دې  پلره چع د  (یلدونه  02  cbxaxxf عالد ع ی  جذر د دوو qp,  اودادو ترعنځ

 :اړینه او  لفي ده چع، وي

        002  qfpfqfpfa 

p  اوq يد دوو جذرون  ترعنځ د                                      
 
  21

0

0
) xqpx

qfa

pfa









 

p  اوq   دي  چنۍ یل    ی ه دواړو جذرون                                                 
 
 









0

0
)

qfa

pfa
 

21
2

xxqp
a

b
pif 

 

qpxx
a

b
pif  21

2
 

qxxpq
a

b
pif  21

2
 

  ع  قیمت ن  ته د  mد (عثلل .111  0212  xmx  2,1عالد ع یه  جهذر د  دوو اوهدادو

 ترعنځ واقع دی؟

  ع  قیمت نه  تهه د m د (عثلل .111  03212 2  mxxm 1,1عاهلد ع یه  جهذر د  دوو

 اودادو ترعنځ واقع دي؟

ca  ئ چع د ثب   (عثلل .110   اوdb  پلره ت   رو چع    bcaddcba  8
2

. 

0 (عثلل .112
111








bxaxx

  ئ  ثب  عثبت اوداد دي. ,abږو چعېعالد ه فرض و  او   ه

چع دغه عالد ه ت  دوه حقیقک جذرونه  ري چع ی  یع د
3

aوا
3

2aاو دویم یع د
3

2b
وا

3

b
 ترعنځ واقع

 دی.
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02 د 1x (مثال .292  cbxax 2و معادلې یو جذر اx 02د  cbxax معادلې یو جذذر 

0د3xوا
2

2  cbxx
a

132 کړئ چې ثبوتمعادلې یو جذر دی  xxx   231یا xxx  يد. 

19.  SP, 

( 02 که  cbxax 12 دوه معادله , xx صورت کې دېجذرنه ولري، په  فاوتمت: 

   021

2  xxxxacbxax 

 ثبوت

042 چذذېفرضذذوو   acb 02وي پذذه دې صذذورت کذذې  cbxax  1معادلذذه دوهx 2و اx 

 :جذرونه لري چې فاوتمت

a

c
xx

a

b
xx  2121 , 

  
 2121

2

2121

2

2

22

xxxxxxxa

xxxxxxa

a

c
x

a

b
xa

a

c
x

a

b
xacbxax


































 

    2121

2 xxxxxxxa 

 

    
   
   21

21

121

xxxxa

xxxxa

xxxxxxa







 

( 02 که  cbxax  1معادله یوx  صورت کې دېدوه ګونی جذر ولري په: 

 21

2 xxacbxax  

 ثبوت

042 که  acb  1معادله یو  پاسنۍويx .ته ورته دوه ګونی جذر لري  

        دوه ګونی جذر 
a

b
x

a

b
cacbacb

2
,

4
404 1

2
22  





















2

2
2

22

4a

b
x

a

b
xa

a

c
x

a

b
xacbxax
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2

2

2

2





























a

b
xa

a

b
xa

 

 21xxa  

تجزیه شي، اړینذه  افادوپه صحیح ضریب لرونکو څو حده درجه درې  هیمېد دې لپاره چې یو در  (یادونه

 مربع وي.کامل ده چې د معادلې مبین 
 .تجزیه کړئ افادېلاندې  (مثال

169)29415164)293 22  xxBxxA 

ووکذولی  ذ مقدار داسې وټذاک  چذې aد )مثال295   110  xaxپذه فذادها   cxbx  

 .توګه ولیکو

(bc, اعداد دي ثبوت.) 
20.  

120(   

024مجذوري معادلې عمومي  کل په  هد هرې دو   cbxax معادلې د حذل  پاسنۍد . توګه دی

سره مساوي وضع کوو yله  2xلپاره  yx 2 ًمعمولا y ( وايي.  مرستیال مجهولته ) 

yxد 2  02معادلذذه پذذه  پاسذذنۍپذذه فرضذذولو سره  cbyay  حذذل )معادلذذه اوړي چذذې ههذذه تذذه

 وايي.( کېدونکې معادله

 د دې معادلې حل او بحث په لاندې توګه دی:

1( 0 : ذر نلريجمعادله حقیقي. 

2(0 بل معکوس ديد يو دوه دوه ګوني جذرونه لري چې : معادله. 

3(0 : 

0,0 
a

b

a

c
if 

2xyمعادله د پاسنۍ  لپاره دوه مثبت جذرونه لري، نو دx  دوه  رونه لري چې دوه پذځوابلپاره څلور

 ,,,  دي متناظرد یو بل. 

0,0 
a

b

a

c
if 

2xy معادله د پاسنۍ  په پایله کې  ،لپاره دوه منفي جذرونه لريx  ذر نلري.جحقیقي 

0
a

c
if
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2xyمعادله د پاسنۍ پذه پایلذه کذې ،لپاره دوه مختلف العلامه جذرونه لذريx جذرونذه  متنذاظردوه

 لري.

0,0,0 په ههه حالت کې چې (یادونه 1 
a

c

a

b
ونذه ځوابوي معادله څلور   ,,, 

 دي:  متناظردوه د یو بل  رلري چې دوه پ

 شرط چې په دې حالت کې د معادلې جذرونه هندسي تصاعد جوړ کړي دا دی چې: ههه

acb 1009 2  

 ثبوت
  2,,,: 

 3 

    

 

a

c

a

c

a

c

a

c
p







4

22

22

9

3







 

a

c

a

c

3

1

9

1

2

4









 

 .د معادلې جذر دی او په معادله کې صدق کوي 

  000 2222424   cbabacbxax x 

 

a

cbc

a

cb
c

c

c
a

cb

a

ca

c
a

c
b

a

c
a

39

10

39

0
39

0
3

1

3

1
2












































 

a

cbc

981

100 22


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acb

bc

1009

99

100

2

2




 

,0 ههه معادله چې په ههر  (یادونه 2 2  cbxaxNn nn د ، کل وي nxy   په فرضذولو سره

و سره پذذه لپذذه تبدیلېذذد ه درجذذه معادلذذ هدویمذذ پذذراسذذاس  رپذذ yځکذذه د  ،د حذذل کېذذدو وړتیذذا لذذري

02  cbyay .اوړي 
 یې ترلاسه کړئ. ځوابلاندې معادلات حل کړئ، بحث پرې وکړئ او  (مثال

045)297096)296 2424  xxxx 

043)299045)298 2424  xxxx 

011716)301045132)300 4824  xxxx 

021619)30303613)302 3624  xxxx 

       3624
19201)3050361131)304  xxxx 

     43154)306
22  xxxx 

0224 کومو قیمتونو تهmد (مثال 703  mmxxجذرونه لري؟ فاوتمعادله څلور حقیقي او مت  

12 (مثال 703 224  mxx  ؟ذرونه لري جمعادله څو حقیقي 

 که د (مثال 709  01910 24  mxx معادلې جذرونه هندسي تصاعد جوړ کړي دm  قیمت

 .ترلاسه کړئ

0234منحنيc (لمثا 710  xyyپه څو نقطو کې قطع کوي. (ناصف ېربعم)د دویمې  معادله 

024 کړئ چې که د ثبوت ( مثال 711  qpxx په  کړيجذرونه یو عددي تصاعد جوړ  معادلې

pqصورت کې دې
10

3
 .دی 

220(   
 ې معادلېمعکوس مثبې )1

یې یو جذر وي نو  ههه معادلې ته مثبت معکوس وايو چې که 


1
یې دویم جذر وي. پذه بذل عبذارت  

 رمعکوسه معادله ههه ده چې پ همثبت
x

1
  په اړولو سره خپله معادله هم واوړي. xد  

0234 مثلاً  abxcxbxax  مثبته معکوسه معادله دهمعادله. 

جذر لري، ځکه دغه دوه عددونه یوازې ههه  1یا  1  درجه ولري، حتمً  تاقمعادله مثبته معکوسه که 

 ىمعادلې کذی  لذور  ېمعکوس ېعددونه دي چې له خپل معکوس سره مساوي دي. په دې اساس د مثبت

تقسیم وروسته  له ېمعادل رد تقسیم وړتیا ولري چې پ 1xیا  1x درجه لري چې پر  تاقههه مهال 
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 جفت درجه ترلاسه کوو.

 ومعکوسذ جفتذوبحذث کذې، اړینذه ده د د حذل پذه  لېدمعذا ېله دې سریزې څخه ښکاري چې د معکوس

 معادلو په حل پیل وکړو.

 ېمعادلې معکوسمنفي  )2

یې یو جذذر وي نذو  ږي چې که ېویل ک همعادل هههه معادلې ته منفي معکوس


1
  یذې دویذم جذذر

 رمعادله ههه معادله ده چې پ ه. په بل عبارت منفي معکوسدى
x

1
دx خپله هم واوړي. سرهله اړولو 

0234 مثلاً  abxcxbxax ې معادلذه ن ذ همنفي معکوس معادله ده. همعادله منفي معکوس

023کذه ی چې تاق درجه وي، مثلاًلکېد   dcxbxaxلذرو  ،معادلذه وي همعادلذه منفذي معکوسذ

 چې:

  023  dcxbxax 

  00
1111

23

23



























 d

x

c

x

b

x

a
d

x
c

x
b

x
a

x
x

 023  abxcxdx 
 د دې لپاره چې     :باید ولرو چې ،وي معادلمعادلې  ,

       یدغیر ممکن   22 da
a

d

d

a
 

معادلو حل باید  ومعکوس جفتو معادلو د حل په مبحث کې د وږو چې د معکوسېسره پوه ېدې سریز  له

 پیل کړو:

 معادلې جفت ېمعکوس )3

 :په پام کې نیسو درجه دي n2 لاندې معادلې چې

  0...... 222122   pnxmxfxcxbxax nnnn 

 روي، باید پ ېمعکوس ېدې لپاره چې دغه معادلې مثبت د
x

1
 لذهله تبذدیل سره بذدلوو ونذه مذومي  xد  

 ږو:ېدې تبدیل سره لاندې معادلې ته رس

  0...... 222122   abxcxfxmxnxpx nnnn 

د دې لپاره چې      وي، باید متناسب ضریبونه ولرو، یعنې: معادل ېمعادل ,

,.....,,...... mcnbpa
a

p

b

n

c

m

f

f

m

c

n

b

p

a
 

  ضریبونذه لذه دواړو  حذدونووي، بایذد د مسذاوي واټذن لرونکذو  همعکوس همعادله مثبتچې ددې لپاره

 خواوو سره مساوي وي.

 مضرب وي، د جفت توانونذو ضریبونذه  4معادله کې، کله چې تر ټولو ستر تواو د  هپه منفي معکوس
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 معکوس دي.یوه بل  د وخواو له یوه بل سره مساوي دي او د تاق توانوو ضریبونه له دواړو  وله دواړو خواو 

  منده پاتې شي، باقی 2تقسیم څخه یې  له 4ره وی، یعنې پمضرب ن 4کله چې تر ټولو ستر تواو د

ضریبونذه لذه  يتذواو لرونکذ تاقضریبونه له دواړو خواوو د یوه بل معکوس دي او د  يد جفت تواو لرونک

 دواړو خواوو مساوي دي.

 معادلو په حل کې له  ومعکوس ود مثبت









x
x

1
څخه او د منفي معکوس معذادلو پذه حذل کذې لذه  











x
x

1
 .ږياخیستل کې څخه د مرستندویه مجهول په توګه ګټه 

  د دې معادلو د حذل لپذاره کذهn  جفذت وي kn 2  خذواوې پذه  ېصذورت کذې دواړ  دېپذهk 

 )که د حل وړتیا ولري(. تقسیموو، د مناسب مرستیال مجهول په ټاکلو سره معادله حل کوو

 باندې يې له 1xپر چې د دې معادلې یو جذر دی  1xوي  تاق nد دې معادلو د حل لپاره که 

د حل وړتیا ولري، ټول جذرونه یذې  که ږيېمعادله ترلاسه ک هتقسیم وروسته جفت درجه لرونکې معکوس

 م خصولی  و.

 .لاندې معادلات حل کړئ (مثال

    011313)313021324132)312 3234  xxxxxxx 

   222234 9152132)31501363)314 xxxxxxxxx 

    0
1

7
1

3)3171686)316
2

244




















x
x

x
xxx 

        6321)3191752)318
3344
 xxxx 

0262)32102552)320 23434  xxxxxxx 

01311113)323

06532103256)322

2345

23456





xxxxx

xxxxxx
 

2

3

35

5

3

4
)324

22





 xx

x

xx

x
 

01234چي دوه ههه حقیقي اعداد وي ,abفرض کړئ (مثال 723  axbxaxx  معادله لږ

دټولو. تر لږه یو حقیقي جذر ورته ولري ba,22جوړو لپاره د ba افادېmin.قیمت ترلاسه کړئ  

21.  

121(   

پذه توګذه وښذیو   پولينذوم هدرجذ هد دوو متهیرونو ترمنځ اړیکه چې وکولی  و یو یې د ههذه بذل د دویمذ

 ږي.ېدرجه رابطه نوم هدویم

درجذذه وي، کذذولی  ذذو پذذه  هدویمذذ xدرجذذه او  ۍلذذومړ  yدرجذذه رابطذذه چذذې پکذذې  هههذذه دویمذذ



49    درجه افادېدویمه  

  0

2

0 yxxay   0,0توګه واړوو چې په ههه کې ax 0اوy يحقیقي اعداد د. 

 ورته وايی. پارابولاد دې رابطې هندسي ګراف ههه  کل دی چې 

221(   

معادله په  پارابولا په عمومي توګه  0

2

0 yxxay   0توګه ده، چې په ههه کېa .دی 

 ګراف د نقطو په ذریعه رسموو. پارابولاد 

 00, yxA وايي راس پارابولانقطې ته د. 

0xx  واييخط  تناظر د پارابولاخط ته د. 

 وي، 0a کذذه 00, yxA  0او کذذه نقطذذه دهاصذذهري  پذذارابولانقطذذه دa وي 00, yxA د  نقطذذه

 .ده ې اعظميمعادل پارابولا

 د (مثال 723  212
2
 xy ګراف رسم کړئ.  پارابولا 

122 د (مثال 723  xxy ګراف رسم کړئ. پارابولا 

322د  (مثال 723  xxy سم کړئر ګراف  پارابولا. 

321(   cbxaxy  2
  

 راس پارابولاد 






 


a

bac

a

b
A

4

4
,

2

2

 خط یې تناظرد نقطه او  
a

b
x

2
 دې توګذه د دی چې په لانذ

  .يوړ د ېمحاسب

a

b
c

a

b
x

a

b
xay

c
a

b

a

b
x

a

b
xaycx

a

b
xay

44

44

2

2

2
2

2

2

2

2
22






























 
a

bac

a

b
xay

4

4

2

22










 

 :سیستم ته په کتو سره ېلاند

 
 

a

bac

a

b
xayxxa

a

bac

a

b
xay

yxxay

4

4

2
4

4

2

22

0

2

0
22

0

2

0


































 

nmxxymn کې پارابولپه لاندې  (مثال 729  خذط  1x څوتر کوم قیمت غوره کړي  ,,2

 .شيخط  تناظرد  پارابولد 

 (مثال 770
2

5
y خط دaxxy  3

2

1 پذرم  قطذع  په خپله د پذارابولامحور  تناظرد پارابول  2
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 مقدار ترلاسه کړئ.  aد  ،کوي

کومو قیمتونو ته m د (مثال 771 2, mmS  نقطه دxxy 22  ؟یراس د پارابول 

322 که د (مثال 772  axaxy پروت وي دناصف  رناحیې پ ېیمېاو در  ۍراس د لومړ  پارابول 

a مقدار ترلاسه کړئ. 

421(  02  cbxax  

(0 که جذرونه لري او فاوتوي معادله دوه حقیقي مت cbxaxy  محور  طولي پارابول 2

 په دوو نقطو کې قطع کوي چې ددې نقطو طول د معادلې جذرونه دي.

(0 که او وي معادله یو مضاعف جذر لري cbxaxy  پذه سره محور  طوليله  پارابول 2

 یوه نقطه کې ممس دی، چې د تماس نقطې طول د معادلې مضاعف جذر دی.

( 0کهاو وي معادله حقیقي جذر نلريcbxaxy   محور نه قطع کوي. طولي پارابول2

22.  

(  

  cbxaxxf  کذولی شي هذر حقیقذي  xښذکاره ده چذې، په پام کې نیسو افادېدرجه  هدویم 2

طریقذو  ولذېلابېترلاسه کولو لپاره کولی  و له ب د د قيمتونو د ناحيېتابع د  ( Rx)، قیمت غوره کړي

  کار واخلو.

 :طریقه ۍلومړ 

  0)( 22  xfcbxaxcbxaxxf 

پاسني معادلات د xfجذرلري چې: حقیقيههه مهال او  يد درجه هپام سره دویم ته په پارامتري والي 

    

  044

04

040

2

2

2







xafacb

xfcab

acb

   244 bacxaf  

 
a

bac
xfaif

4

4
0

2
 

 
a

bac
xfaif

4

4
0

2
 

cbxaxy دی، د روښذانهدې پایلې هنذدسي تعبیذر  د   حالذت کذې نسذبي 0a پذه پذارابول 2

max 0 لري او پهa کې نسبي min چې له لري 
a

b
x

2
 ږي.ېڅخه ترلاسه ک 

پذه دې شرط چذې د ). منطبذ  دي minوا max پر مطلذ  minوا ,max کې د تابع نسبي پارابولپه 
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 .(محور سره موازي وي عرضيله محور  پارابول

 :طریقه هدویم

  


















2

2

2

2
222

44 a

b

a

c

a

b
x

a

b
xa

a

c
x

a

b
xacbxaxxif 











 











2

22

4

4

2 a

bac

a

b
xa 

 
a

bac
xf

a

b
xaaif

4

4
0

2
0

22










 

 له، حداقل مقداردغه 
a

b
x

2
 ږيېڅخه ترلاسه ک. 

 
a

bac
xf

a

b
xaaif

4

4
0

2
0

22










 

 له، دغه حداکثر مقدار او
a

b
x

2
 ږيېترلاسه ک. 

(    n
cbxaxxf  2

  
 ږي.ېترلاسه ک راکسترمم مقدايې ترلاسه کولو څخه له قيمت د ناحيې د تابع د 

 .Rx، کولی شي هر حقیقي قیمت ويx عدد وي تاقnکله چې

 علامذه افادېدرجه  هلاندې دویمد دامنې د ترلاسه کولو لپاره باید د تر جذر  جفت عدد وي nکله چې

 وټاکل شي.

 حد اکثر او حد اقل ترلاسه کړئ. دارونومق ګانو د تابع د لاندې( مثال

  3 2 42)333  xxxf 

  1)334 2  xxxf 

 د (مثال 773     92615  xxxxy حد اقل مقدار ترلاسه کړئ. افادې 

د  (مثال 773
x

x
yx

3tan

3tan
,

2
0 











 ترلاسه کړئ. ,maxminنسبي  

xyz د (مثال 773  ږو چېېاعدادو لپاره پوهحقیقي  ,,








1

2

yzxzxy

zyx
حذداقل او حذد اکذثر  دی،

 .يې کړئغوره کړي ترلاسه يې قیمت چې هر یو له دغه دریو اعدادو څخه کولی شي ځانته 

2xyنقطذه د  A (مثال 773  پذرم  ټذاکو او لذه دوو  پذارابول 0,0O  او 2,aaB  نقطذو سره یذې

اقذل ممکذن  حذدمجموعذه  د مسذاحتونو هقطعذ ونذهپارابولBAاوAOد نقطه څرنګه وټاکو چېAنښلوو

 مقدار وي.
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 د (مثال 779
 

4

42
2

2






x

x
y .تابع حد اکثر او حد اقل مقدار ترلاسه کړئ 

 ل(مثا 740
  12

1

1

1

2

1
22





 xxx
 معادله حل کړئ. 

01,0که ل(مثا 741 2  ababc .وي لاندې معادله حل کړئ 

02 د وا که (مثال 742  qpxx وښی  چذې، معادلې جذرونه وي pq,  د لانذدې معذادلې

 :جذرونه دي

    02  x 
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 ځوابونه

  (ځواب 1

4

2

8

82082

2

2

22







x

x

xx

 

2

4





x

x
 

 (ځواب 2

3

3

9

27

2790279

2

2

22












x

x

x

xx

 

 (ځواب 7

4

4

4

16

1640164

2

2

22









x

x

x

xx

 

تر جذر لاندې منفي عدد د حقیقي اعدادو په حوزه کې نه دی تعریف  وی، یعنې معادله حقیقي 

 مختلف العلامه نه دي.  16cاو  4aدی چې  نلري. ددې علت دا ځواب

 (ځواب 4

5

25

3

75

7537053

2

2

22









x

x

x

xx

 

 (ځواب 3

   
01

022120221

2

22





x

xxxxx

 12  x 



   54 نوي ریاضیات  

1 x 

 (ځواب 3

 مختلف العلامه وي.cاوa،وي0bلري چېجذرونه  متناظردرجه معادله ههه مهال دوه  هدویم ۍپاسن

 

3

9

090

2

2







m

m

mbif

 

 .د منلو وړ نه دی 3mږي، نوېکهم علامه  ونهیبضر cوا a لپاره، 3mد

 .نه دید منلو وړ  3m نو، ږيېکمختلف العلامه  یبونهضر cوا a لپاره، 3mد

 (ځواب 3














223

21
1

11010

2

2

22

cmmc

ama
mif

mmmbif

 

c واa 1دي نوالعلامه متحدm د منلو وړ نه دی. 










4

2
1

c

a
mif 

c واa  1نو يدمختلف العلامهm  منلو وړ دید. 

 جذرونه لري. متناظرمعادله دوه  ۍلپاره پاسن 1m د

  (ځواب 3

 












6

3

18
1830183

0

01830183
2

2

xxx

x

xxxx

 
 (ځواب 9

 
















8

2

16
1620162

0

01620162 2

xxx

x

xxxx 

 (ځواب 10

 









202

004
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  
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
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


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 (ځواب 42

   
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021033

33210

13152
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1
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





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x
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     02525244923474
22  acb 

0 او معادله دوه حققي جذرونه لري هد. 

 
 
















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





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



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 (ځواب 47

 

     

0149

072037114

74747213

741713

7

1

74

13

7

67

74

13

7

6
1
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13
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22

22




















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




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





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xxxx

xxxxxx
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x

x

x

x

x

x

x

x
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     025255681141494
22  acb 

0 او معادله دوه حقیقي جذرونه لري هد. 

 
 































2
2

4

2

59

7
2
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2

59

2

59
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2
2
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x

a

b
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 (ځواب 44

        
  

     

 
03612

036124

0144484

03512249142510

0
57

5727755
02

5

7

7

5

2

2

2

222
























xx

xx

xx

xxxxxx

xx

xxxxxx

x

x

x

x

     001441443614124
22  acb 

0 او معادله دوه مضاعف جذرونه لري ده. 

         مضاعف جذر 
 

6
12

12

2
21 




a

b
xx 

 (ځواب 43

     abbba

acb

4

4

22

2





   222 4abba 

 

 
422

2422

2

42

baba

abbaba




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  0
22  ba 

0 او معادله دوه حقیقي جذرونه لري هد. 

    
 

   
b

baba

b

baba

a

b
x

222

22222









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








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


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




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b

b

b
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x

b

a
x

b

a

b

a

b
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x

2
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2

1
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2

2
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2

2

2 

 (ځواب 43

 (یادونه

 0 عادله باید مضاعف جذر ولري، یعنې، مکامل مربع وي افادهدرجه  هددې لپاره چې دویم

      012142204 222  mmacb 

 

2

16

32

3216

03216

048416164048424 2222











m

m

m

m
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 (ځواب 43

 
  023222

2
1

2
21 


 baabaaba

ba

a

a

b
xx 

     120101111
2

 baabaabaxif 

















 224

023

12

023

2 ba

ba

ba

ba
 

 :سره جمع کوو ېبل ېخواوې له یو  ېدواړ  ومساوات ود پاسني

   32

3

22







ba

b

aa

 1 ba 
 (ځواب 43

04040: 22  abacb د مضاعف جذر شرط 



   64 نوي ریاضیات  

abba
a

b

a

b
xx 22

2
1

2
: 21 


 مضاعف جذر 

   










014044042

2

04 22
2
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   (د نه منلو وړ) 









2101

0004

baa

baa
 

خلاف  صفرضریب د  2xدې ته په پام سره چې د 0a  ونه ځوابدی، نو د منلو وړ

 2,1  ba .دي 

 (ځواب 49

    022  cbacxxcba 

تذل لذه   ېدرجذه معذادل همعادلې څخه ترلاسه  ذوې دویمذ ۍپاسندی چې له  د دوو جذرونو شرط دا

 صفر څخه ستره وي:

   
  

    

abaxbxxaxbx

bxaxaxbx
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
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
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1
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1
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
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د معادلې مبین  معادله تل دوه جذرونه لري. پاسنۍنو ځکه ، تل مثبت دی 

 (ځواب 30

 اړینه ده چې وښیو د معادلې مبین کامل مربع دی:

    cbacbac
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



42

4

2

2
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  

   
  cbac

cbacbac

cbacbac
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


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2

2

4

4
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  24 ba  

 (ځواب 31

 کامل مربع وي، باید مضاعف جذر ولري، یعنې: افادهدرجه  هدې لپاره چې دویم د

     

     1211441

036141040
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
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m
mmmmmmif 

.معادله حقیقي جذر نلري    02 012121 mmmmif 

 :پام وکړئ

   

   222
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 (ځواب 32

02  cbxax حقیقي جذر لري نو: 

 
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 وي. 0معادله حقیقي جذر ولري باید ۍدې لپاره چې پاسن د

    042

040

2

2




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
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004404404 22222  amacbacbacb 

 او حقیقي جذر نلري. هاو مساوي د هله صفر څخه ستر  د دویمې معادلې 

 (ځواب 37

02 که  baxx 0 جذرونه ولري فاوتدوه مت: 

     04014040 222 babaacb 

 .وي 0 دا دی چې ، شرطولريه جذرون متفاوتدوه حقیقي معادله درجه  هدویمه چې دې لپار  د
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 نامساوات تل په لاندې شرط صدق کوي

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   ته په کتو سره نامساوات تل صذدق کذوي، نذو دm  ټولذو قیمتونذو تذه دویمذه معادلذه دوه حقیقذي

 جذرونه لري.

 (ځواب 34

 وي. 0 بایدط دا دی چې شر  ،ولری جذر ددې لپاره چې معادله مضاعف

     
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 :فرضوو

055 22  kxxkxx 
 :شرط ځوابد حقیقي 

    
4

21
214042010514140

22  kkkkacb 

03333 22  kyykyy 

 :د موجودیت شرط ځوابد 

    
4

3
34041290314340

22  kkkkacb

05555 22  kzzkzz 
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 :د موجودیت شرط ځوابد 
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وي چې پذه  1kېصحیح عدد وي، یعنهم  kباید ږي،ېصحیح اعداد ګڼل ک zوا yوا xچې  څرنګه

 نیو شرطونو کې صدق کوي:درې واړو پاس
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حاصل مساوي په افادولپاره د درې واړو  zوا yوا xد درې واړو 1 دی. 

 (ځواب 33

   


 071575
75

22

2
kxkkxxkkxkxk

xx

x zk 

 :شرط لرلو و دد دوو حقیقي جذرون

      01103074150 22
 kkkkk 
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     11212100134104
22  acb 

 
 
















































3

285

6

28210

6

11210

3

285

6

28210

6

11210

32

11210

2
2

1

k

k

a

b
k
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
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لپاره  وچې د هه سيټقیمتونو  xد
752  xx
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 په عدد اوړي عبارت دي له: افاده 
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 (ځواب 33

 دلیل څخه ګټه اخلو: مخکیني د

22 فرضوو چې 4 dacb  و Nd چې څرنګه، ويa واb واc دې اسذاس راعداد دي، پ تاقd 

 .عدد دی تاق
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  114

114

14412

2

2

22


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تقسذیم شي واحذد  8پذر چذې 2d دې اسذاس رپذ، یدعدد څخه جفت  1kیا kچې یو له دوو څرنګه

 .عدد دی تاق acله بل پلوه .ږيېباقیمنده ترې ترلاسه ک

12  mac لرو: 

  4184

48412





mac
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د یوه تاق عدد مجذور دی  2bچې  څرنګهاو ږي پاتېمانده  باقی 4له تقسیم څخه  8 رپ ac4یعنې 

abدې اسذاس  رږي  پېله تقسیم څخه واحد باقیمنده ترې ترلاسه ک 8راو پ 42   2یعنذېd لذه  8رپذ

 وي.ثبوتباقیمنده ورکړي، د حاصل تناقص، د حکم سموالی  5تقسیم څخه باید 

cba کولی  و، ،ږيېته زیاو ورس لې عامواليئپرته له دې چې د مس ( ځواب 33  په فرض کړو ،

 دې صورت کې لرو چې:

 0درجه معادله ترلاسه کړو، وروسته یې  هدویم همعادله ساده کوو، ترڅو یو  ۍپاسن (طریقه ۍلومړ 

 څېړو:

           0222  acxacxbcxcbxabxbaxxf 

      023 2  acbcabxcbaxxf 

     
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
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2

 

 کذولی چذې ترلاسذه کذړوه دې طریقذه کذې ن ذو پام مو وي چې پذ   acbcabcba  24
2

 دې اساس دغه طریقه، مناسبه طریقه نده. رپ، منفي کهمثبت ده 

 :د بولتزانو قضیې کارونه (دویمه طریقه
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           
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21 د xx  ، 1یعنې څخه يو، په فرضولو سره، د معادلې له جذرونوx دb واaی، یعنېتر منځ د: 
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 :ترمنځ دی یعنې bوا c( د2x دویم جذر)

  cxb 2 

    cxbxa  21, 

 .معادلې حقیقي جذرونه دي ۍد پاسن 2xوا 1xدې اساس رپ

 :دلیل څخه کار اخلو نيیمخکله ( ځواب 39
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 نیو معادلو څخه یوه یې هم حقیقي جذر ونلري، باید ولرو چې:پاسله که 
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حقیقذي يذوه يذې دې اساس لږ تذر لذږه لذه پاسذنیو دوو معذادلو څخذه  رامکاو نلري، پ اتنامساو  يوروست

 جذرونه لري.

درجه  هلپاره نه دی تعریف  وی او دې ته په کتو سره چې مخرج دویم 2xکسر د  (ځواب 30

 افادېد مخرج د  2x ېیعن ،دی 2xجذر  ینییواز افادېدرجه  هدغه دویم او د هد افاده

کسر مخرج  معادلدې اساس د  رضاعف جذر دی، پم 22x .دی 
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0 او معادله دوه حقیقي جذرونه لري ید: 
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0 او معادله حقیقي جذر نلري هد. 

 (ځواب 34
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 (ځواب 33
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یاد معادلې حقیقي جذرونو د موجودیت او نه موجودیت لپاره اړینه ده چې د معادلې ( ځواب 33
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 (ځواب 33
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 (ځواب 39

 :باید په معادله کې صدق وکړي، له جذرونو څخه وي معادلې پاسنۍد  2xکه
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 (ځواب 30

 وي. 0 دا دی چې، ،ولري ځوابمعادله  پاسنۍدې شرط چې  د
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  لري. ځوابټولو قیمتونو ته  bاو aدې اساس معادله د  رپ  دغه نامساوات تل صدق کوي
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 (ځواب 31
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 تقسیم وروسته واحد باقیمنده ولري. له، 5پر عدد nچېه دوړ تقسیم د  10ههه مهال پر افاده Aیعنې

 (ځواب 32
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 (ځواب 019
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 2,2 و ا 2,2  د سیستم جذرونه دي. 
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 (ځواب 010
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 .حل کېدونکې دهمعادله 

 (ځواب 011
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 معادله ځواب ولري: نۍسیستم ځواب ولري، باید پاس ىپاسندې لپاره چې  د

084 222  atttxif 

240416'0: 22  aaaد ځواب شرط 

 (ځواب 011

 .ىدرجه د هدویماو متجانس په پرتله  yوا xد سیستم
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مقدار په mد  معادله کې وضع کوو،x  بيااوy محاسبه کوو. 

2,1332 2  yxxm 

 نو 2,1 وا 2,1 د سیستم ځوابونه دي. 
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 سیستم حقیقي ځوابونه لري
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xxمجهولونو ته حل او وروسته xاو 2xکه دغه سیستم نسبت دوو 2 وضع کړئ، لاندې مساواپ باه
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11010: 22  mmma شرط 

 (ځواب 011

1101 44  aaaxif 

 ته میال کاوي يرفر لور د ضریب  xځکه په دې رورپ کې د، میل نشي کولی 1a پام وکړئ چې

ته میل  يلور د جذر میل کوي، خو موږ غواړو یوازې ته يلور  داو په دې رورپ کې دواړه جذرونه 

 دې اساس د مثال ځواب لاندې دي:  روکړي؛ پ
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 میل وکړي:ته  يرفر لور د دواړه   bاو aمیل وکړي باید ته که دواړه جذرونه بې نهایت 
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1m .چې په ترلاسه شوو ځوابونو کې مشترک دی، د مسئلې ځواب ګڼل کیږي 

 (ځواب 011

 :وښیو 2xوا 1xمعادلې جذرونه په ۍکه د پاسن





















21

21

21

nxx

a

c
xx

a

b
xx

 



103     درجه افادېدویمه  

 
a

b
xnx

a

b
xx 


 2221

  
a

b
nx  12 

 

 1

1

1

2











na

nb
x

na

b
x

 

   

 
n

n

ac

b

a

c

na

b

na

nb

a

c
xx

22

21

1

11















 

 (ځواب 011









16

2216

21

2

4

2

44

2

4

2212

3

121

3

21

xx

xxxxxxxxxxxx
 

22 x د معادلې جذرونه دي چې په معادله کې ردق کوي. 

   

10

202

01624

016222
2

2









m

m

m

mxif

 

   

10

202

01624

016222
2

2









m

m

m

mxif

 

 (ځواب 011

3

2
21

2121








k

k
xx

a

c
xxxxP

  
 3

54
21

2121








k

k
xx

a

b
xxxxS

 

 .لرې کوو k،پاسنیو دوو رابطو څخه له

 

 

1

23

231

23

23

23
3

2

21

21

2121

2121

2121

2121


















xx

xx
k

xxxxk

xxkxkx

kxxxkx

kkxx
k

k
xx
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 
 

1

3323

1

55812

3
1

23

5
1

23
4

3

54

21

2121

21

2121

21

21

21

21

21

2121





















































xx

xxxx

xx

xxxx

xx

xx

xx

xx

xx

xx
k

k
xx

 

1

1317 21
21






xx
xx 

01317

1317

2121

2121





xxxx

xxxx
 

 ږي.ېترلاسه کخپلواکه رابطه  kله دوو جذرونو ترمنځ د د معادلې 

 (ځواب 011

   













1

55155

21

1121121

2

1

a

b
xx

xxxxxxxx

 

51 x د معادلې جذر دی چې په معادله کې ردق کوي: 

   

52

20

20

0525

0550

2

2

2222











m

m

m

m

mmxx

 

 (ځواب 011

 













3

1333

21

1121121

2

1

a

b
xx

xxxxxxxx

 

11 x هغه جذر دی چې په معادله کې ردق کوي ېد معادل. 

   

1

01

01131013
22







m

m

mmxx
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 (ځواب 011

3

3

27

2

3

2

3

3

2

3

2

3

221

2

21











x

x

x

x
a

c

xxxxx

 
32 x :د معادلې هغه جذر دی چې په معادله کې ردق کوي 

   

3

12

36

3612

03612

027129

0273430274
22
















m

m

m

m

m

mmxx

 

 (ځواب 019

ac
a

c
xx

x
x  11

1
21

1

1 

ababacbacbacb ca   22222 000 

 (ځواب 018

 

 

 
m

m

m

m

m

m

m

m

a

c

a

b
xxxx

21728

3
7

22
4

7474 2121














 








 





















 

 

5

162178

217168

21728









m

mm

mm

mm

 
 (ځواب 011

  332 22121  xxxxx
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32 







 x

a

b
 

 

 

 

m

m
x

m

mm
x

m

m
x

x
m

m

x
m

m

2

223

12
3

3
12

3
12

2

2

2

2

2






















 


 

m

m
x

m

m

m

m
x

x
m

m
x

m

m
xx

a

b
xx

4

222

22

22

1

1

21

2121


















 

  

4

82

082

82

24

1
24

1

22

2

2121





















m

m

m

mmm

mmm

m

m

m

m

xx
m

m

a

c
xx

 

 (ځواب 010

 .معادلې جذرونه وي ۍد پاسن 2xو ا 1xکه

21

2

1 22 xx
x

x
 

 
mxx

m

a

b
xx 2

9

18
2121 


 
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 











3

2
23222

2

222221

21

m
xmxmxxmxx

xx

 

3

2
2

m
x   کويد معادلې جذر دی او په معادله کې ردق: 

0168
3

2
18

3

2
9

3

2
2

2 
















 m

m
m

mm
x

 

  

















202

101
021

02

01688

0168124

016812
9

36

2

2

22

2
2

mm

mm
mm

mm

mm

mmm

mm
m

 

 (ځواب 011

 :معادلې جذرونه وي ۍد پاسن 2xو ا 1x که

ax

xa

x
a

x
a

c

xxx

xxxxxx













2

3

2

3

3

2

3

3

2

3

221

2

2

221

2

21

4

4
 

ax 2 د معادلې جذر دی او په معادله کې ردق هم کوي: 

   

 
   03252

01544

01544

04154

04154

2

23

32

32

2











aaa

aaa

aaa

aaa

aaaaxif
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





















2

3
032

2

5
052

0

aa

aa

a

 

 (ځواب 011

 :د معادلې جذرونه وي 2xوا 1xکه

 
 

 1
2

3

332

1342134
13

4

2

2

222

21

21


















mx

mx

mxmxx
m

a

b
xx

xx

 

       

     02113
2

3
1

4

9

021
2

3
131

2

3
1

2

3

22

2

2

2






















mmmmm

mmmmmmxif

     02133
2

3
12

4

9 222  mmmmmmm 

 :سره ضربوو 4خواوې له ېدواړ 

   
0486618189189

0481336129

222

222





mmmmmmm

mmmmmmm

01520152 22  mmmm 

  









303

505
035

mm

mm
xm 

 (ځواب 011

 :د معادلې جذرونه وي 2xوا 1xکه

 422

2

22

3

1

21

3

1

21

2

112

2

1















a

c
x

xxx

xxxxxx

 
8

3

1  x 
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2

2

1

33

1





x

x
 

21که x يو د معادلې جذر وي په معادله کې ردق ک. 

   

4

2

8

28

028

0424

04222
2

1













a

a

a

a

a

axif

 

 (ځواب 011

 :معادلې جذرونه وي ۍد پاسن 2xوا 1x که

21

212121

2
114

3

2323

xx
a

xx
a

c
xxxx
















 



















114

2

114

2

114

3
2

2121

21

a

a
xx

a

a

a

b
xx

a
xx

 

 :سره جمع کوو ېبل يوې خواوې له ېلاندې مساواتو دواړ د 

 1143

23

114

23
3

114

2

114

3
3

114

2

114

3
2

111

21

21
































a

a
x

a

a
x

a

a

a
x

a

a
xx

a
xx

 

 1143

23
1






a

a
x د معادلې جذر دی او په معادله کې ردق کوي. 

 
   

 
 

 
 

     

    0912612184129

0114923623

01
1143

232

1149

23
01

1143

23
2

1143

23
114

22

2

22










































aaaaa

aaaa

a

aa

a

a

a

a
a

a

a
a
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 











15015

008
0158

01208 2

aa

aa
aa

aa

 

 (ځواب 011

   
   
      

        
 
 

01029363

01029336

102918354

102918354

102963369

1029339

102939

10293399

3

3

3

3

3

2121

3

212121

3

2

3

11221

3

2

3

1

2

12

2

21

















aa

aa

aaa

aaa

aaa

xxxxxxxxxx

xxxxxx

xxxxxx

 

 معادلې د حل لپاره اړونده برخې ته ورشئ. ېدرج هیمېدر  پاسنۍد  

 (ځواب 011

 :معادلې جذرونه وي پاسنۍد  2xوا 1xکه

  

       242344;
9

35

9

35

9

35

222

2121

2

2

2

1













 




mmacbS
a

xxxxxx

 
9

35

33

242





mm

 

35242  mm 

 
0122524

125524

24

22





mm

mm
 

01255240125524 224 2

   yymm myif 

     01369'136912251441255112
22  acb 

 







 

 












2525

74949
3712

1

136912

2

2

2

2

my

mmy

a

b
y

myif

myif 

252 m حقیقي جذر نلري. 
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 (ځواب 019

 (لومړی

 :معادلې جذرونه وي پاسنۍد  2xو ا 1xکه

     

   

022534

02243212

07321

07841

04

0

2

2

2

2

2

21













kk

kkk

kk

kk

acb

xxif

 

     64225289225117
22  acb 
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 الف(

 (:افادې ناظرېمت) طریقه ۍلومړ 

 .د فرض شوې معادلې نوي جذرونه وي 2yو ا 1y فرضوو
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0322 معادلې جذرونه د پاسنۍد   xx معادلې د جذرونو نیمايي دي.  

 (:د جذرونو ترمنځ د اړیکې ګینوول) طریقهدویمه 

ه عماومي توګاه پادی او  xاو د زړې معاادلې جاذر  yفرض کړئ په ګولیزه توګه د نوې معادلې جاذر 
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     034403222032 222  yyyyxx 

 ب(

 (:افادې ناظرېمتطریقه ) ۍلومړ 

 :د فرض شوې معادلې نوي جذرونه وي 2yو ا yفرضوو
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 (:د جذرونو ترمنځ د اړیکې ګینوول) ویمه طریقهد
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 (:افادې ناظرېمتطریقه ) ۍلومړ 
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 (:اړیکو ګینوولو طریقهد د جذرونو ترمنځ ) دویمه طریقه

وي او پاه عماومي حالات  xاو د زړې معاادلې جاذر  yې معادلې جذر په ګولیزه توګه فرضوو چې د نو 
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 متناظرو افادو طریقه:د 
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 .همناسبه نه داړیکې ګینوولو طریقه د : ددې مسئلې لپاره د جذرونو ترمنځ یادونه
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 (:ګینوولو طریقه ېرمنځ د اړیکد جذرونو ت)
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 (طریقهاړیکې ګینوولو د د جذرونو ترمنځ ) 
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 (:ګینوولو طریقه ېد جذرونو ترمنځ د اړیک)
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02درجه معادله جوړوو چې هر یو جذر یې د  ههغه دویم  qpxx دلې له هر یوه جذر څخاه معا

 وي. ېریو واحد ډ
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aMAنوموو او  Mقطعه خط د تماس نقطه  ABمستقیم خط سره د  Lله    اوbMB  .نیسو 

ړو چاې پاه ېڅ نقطو کې قطع کړي، باید و Dاو  Cخط په  Lڅخه هغه دایره رسموو چې  Bاو  Aله 

mCDدی. فرضوو  CDminکوم شرط    اوCMC  .وي 
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حاد اقال وي، د حقیقاي جاذرونو د قیمات  m داسې ترلاساه کاړو چاې پاه یااده معادلاه کاې د xباید
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abm مثبت عدد دی نو mچې له دې 2 ږيېک. 

abCD 2min  

 :د دایرې رسمولو طریقه په لاندې توګه ده

ترلاساه  ،نیماياي ويهندسي  ونو ترمنځطول MBاو MAطول لرونکی مستقیم خط چې د  abلومړی 

نقطاې   Dاو Cپاه دې توګاه لاوو، ېستقیم خط په ذریعه په دوو برخاو بم Lديې نقطه کې  Mوکوو ا

 نقطو څخه دایره رسموو.  Dاو Cاو Bاو Aږي، وروسته له څلورو ېترلاسه ک
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دغاه هنادسي تصااعد  راورپ کاې د دېپه  ،فرض کړو qتصاعد نسبت ، دxحد ىکه د تصاعد منځن

 ادامه په لاندې توګه ده:

 qx واx وا
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 :درجه معادله لیکو هله جنسه دویم qد
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 :سره ضربوو ېبل ېخواوې له یو  ېد نامساواتو دواړ 
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د دریو اعدادو د ضرب تر ټولو ستر مقدار 
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 دی. 3aاو تر ټولو کم مقدار یې  

 (بځوا195

د مربع له اضلاعوو  عه خطونه چې د مستطیل هریو راساو هغه مستقیم قطaطول ېد مربع د ضلع
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02د  cbxax 02 د معادلې جذرونه تل  abycy معادلې د جذرنو معکوس دي. 
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 معادله حقیقي جذر نلري. پاسنۍنامساوات تل صدق کوي، نو 

 )ځواب 010

 .وي یا 0د حقیقي جذر د موجودیت شرط دا دی چې
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 xf دې اساس رپ ،روال کې صعودي دهټتابع په دې ان    00  fxf (0د هرx لپاره.) 

 

 
  

a

a
xx

aaxx

xaax

xfaif

2

21
,0

0122

0122

0012

21

2










 

01په  x  نقطه کې د مشقق علامه له مثوت څخه منفي ته اوړي، یعنلې xf  01پله x نقطله کلې
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 چې زموږ  20 xg .فرضیه نقض کوي 
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10 واټن کې په  a 0log5, لاندې  a له اتنامساو  دې اساس که یاد ردی پa5log  سره ضرب

  جهت اوړي. اتوکړو د نامساو 
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 uf 0دu څخله  د ضرب حاصلګانو  او غیر منفي تابعځکه د دوو صعودي  ؛لپاره صعودي تابع ده

، ضللللمناً هد ېترلاسلللله شللللو   15log3log4 53 f دې اسللللاس ردی، پلللل 1 نامسللللاوات پلللله
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 لاندې نامساوات سره هم مساوي دي
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مولین ترینوم ته بې شمېره ځوابونه لري؛ ځکه د  xلپاره  1a کوو. دغه نامساوات د a21

 لپاره تل منفي دی. 1aد 



157    درجه افادېدویمه  

، دی 1aچې څرنګهو ا مه لريسره موافقه علا  a لهحقیقي قیمت لپاره  xد هر  ترینومپه پایله کې 
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 .د لاندې معادلې جذرونه دي zوا yدې اساس رپ
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 .چې دغه معادله باید حقیقي جذر ولري، خو موین یې غیر منفي دی څرنګه
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دغه نامساوات ترلاسله  سرهپه پام کې نیولو  والي ناظرد مت ې د شرطئلد مس نسوتپه   zاو yاو xد 

حداقل هر یو عدد صفر او حداک  یې کوو. 
3

4
 دی. 
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x دA د ، نقطې طول فرضووOA واAB هد مسلاحت مجموعل وقطعلد دوو  پلارابول S او د xAO 

 هعوعنقې د مساحتونو مجموع AxCBمثلث او  S x .نوموو 

منحني الخط مثلث مساحت له  CBOکه د  xS  څخه کم کړوS دې  رږي. پلېلمساحت ترلاسه ک

هغه مهال حداقل دی چې  Sاساس  xS .حداقل وي 
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 .څخه یې عوارت دی د ضرب له حاصل او د نیمايي ارتفاع  همساحت د دوو ضلعو مجموع ېد عوعنق 
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 .وي 0د حقیقي والي لپاره باید xد
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