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 یادښت

تشجمه کىله او په دغه علمي حىصه کې غشة یى مهبل د طثیعي علىمى 

یې ځکه پیذاواس نه دسلىد، ڇې کلیعب د غشبي فکش واګی په لاط دسلوىد، 

اطیت توه ییوضه کوړي وو، حدوی د خلک یې له طثیعي څېړنى، معنىي افش 

علىمى له لىسې نوىي عشهوه ؼوىي میوببی  توه ڇوې د کلیعوب لوه  تجشبي

ونکي توه یوې پوه عوب  مىخى سره په ټکش کې وو، کدمان کېذل او څشګنوذ

علىموى کوې  محضر کې وژل کیذل؛ یعنې د تکش فکش جشأت او په طثیعي

. د کلیعب معودثذ فؽوبسونى خلوک پوه تنو  تصرف په مشګ مندهي کیذه

کړل، ڇىن فؽبس فبصلې له منځه وړي، نى د کلیعوب پوش وړانوذې مشدموي 

بوش »یىوالی)انقلاة( سامنځده ؼى؛ د انعوب  علىموى یوى اصو  دي وا وي 

، نى د کلیعب افشاطي ڇلن تبعث «فشاط تیشیط او بش تیشیط افشاط صیږويا

)سنعووبنغ( وسوظووده پووه  ؼووى ڇووې غووشبي انعووبن لووه دغووه علمووي انقوولاة

 معنىیبتى کې له تیشیطه کبس واخلي او مبدي تشخه کې افشاط وکړي.

افغبنعدبن ب  په طثیعي علىمى کې ڇنذان ظبتقه نلشي، حدی په دغوه 

سیخ مذعي نه ګڼو  کیوږي، ددې لروبسه ڇوې افغوبن کلن تب ؼق کې د ظ 

انعبن په دغه علمي تشخه کې مىصون او غیشافشاطوي ګبمىنوه واخولي، نوى د 

کوبل کوې صسغوىن د  ۸۸۱۱غش په مشرو  موى پوه  ظرین ښبغلي احمذفهی 

څېړنې او ژتبړې مشکض ایجبد کوړ، د صسغوىن لیوذلىسي پوه افغبنعودبن کوې د 

ه ده، ڇې د ظبینسي کدوبتىنى، سظوبلى ظبینغ فشبن  او صسغىنې انشژ  ود

او مقووبلى ژتووبړل، پووه ظبینسيوو مىهووىعبت څېړنووې کووىل، د ظوویمینبسونى او 

کنیشاظووىنى تووذویشل مووى کووبسي لىمړیدىتىنووه وو، مووىی لووغ ګىنووه ظبینسيوو 

کدبتىنوه وژتوبړل او لووه دې سره جىخوت مووى د افغبنعودبن پووه توبسیخ کووې د 

پىببنى  ې د افغوبن ظوبینغڇ «افغبن طثیعي علىمى ټىلنه»لىمړي ځ  لربسه 

ځلى په پبیلوه  لربسه د ساټىلیذلى ځبي دي ایجبد کړه، بىډ لشو ڇې ددغه بلى

کې افغبنعدبن د طثیعي علىمى او تکنبلىژ  په تىلیذ کې تشخوه واخولي او 

لوه ټىلوى بغوى فشبنلروبلى پوه ځوبنلړي ډول لوه  له مصرو  حبلدوه ساووصي.

 انجنیوش عثوذالثبیي ظولطب حوبجي نوزیش خشوټوي او ؼیشاحمذ ظعیذي، 

 څخه مننه کى  ڇې فشبنلي ڇبسو ته ځبنلړې پبملشنه کىي.

 ذاکر محمدافضل انجنیر

 د زرغىن څېړنې او ژباړې مرکس مشر



 د ژباړنې خبرې

ظدبظې مخې ته پشوت کدبة د سیبضي د لړ  یىه کړ  ده، د دغوه یىویؽوت 

ټىکى لړ  کدبتىنه په تشتیج عثبست دي له: ظیټ، تىان، الجبري افبدې، الجبري 

دویموه دسجوه مطبتقدىنه، د الجبري افبدو تجضیوه، جوزس، لوىمړ  دسجوه افوبدې، 

، ۲، ملللوبت۸افبدې، نبمعبوات، د پىلینىمىنى تقعی ، دکبستي بنذظوه، ملللوبت

 ي تبتع)صحیح جض(، لىګبست ، تبتع، لیمټ، مدمادیت، مؽدق  مطلقه ییمت، صینه

او د مؽدق کبسونې څخه. دغه لړ  د سیبضي ټىلى ؼبیقینى ته ده ڇې په لىظوت 

 ح  کېذلی شي.سره یې په سیبضي تشخه کې بش ډول ظدىنضه 

کبتى دیشػ کبله مې د سیبضي او فضیک تذسیغ کوړي، ډیوشي وخوت توه د 

ؼووبګشدان پووه سیووبضي کووې غثووي دي، نووه »دیربسټمنووټ بمکووبسانى ساتووه کووړل: 

پوه دې بکلوه لوه فکوش وسوظوده موى دسچ کوړه ڇوې «. پىبیږو څوه وسسره وکوړو

نىس ډیوش  ظدىنضه په ؼبګشدانى کې نه ده تلکې د دغه ظدىنضې لمن پشاخه ده او

فکټىسونه په ځبن کې لشي. مىی ؼبیذ کله بو  فکوش نوه وي کوړي ڇوې دس  

نصبة څىمشه د صده کىونکى له اړتیبوو سره ظ  جىړ دي؟ ؼبیذ پب  موى نوه وي 

ؼىي ڇې څشنله دس  پلان جىړ کوړو تشڅوى لوه سیوبضي سره د صده کىونکوى 

نوه وي کوړي  مینه صیبته شي؟ ؼبیذ مىی معلمینى کله ب  خر  سر ګشیىان ته

او له ځبنه مى نه وي پىښدلي ڇې ایب صمب د تذسیغ طشیقه ظمه ده، که نه؟ نى 

تنبً ویلی ؼى ڇوې کوه ؼوبګشد سیوبضي نهو صده کوىلی تبیوذ لوه ؼوبګشد سره 

 جىخت، دس  نصبة، دس  پلان او د خر  تذسیغ طشیقه ب  واسصوو.

 سیبضي بغه وخت ښه تذسیغ کېذلی شي ڇې د نصبة کبسپىببن دس 

نصبة د ښىونکى سره په مؽىسه او د ؼبګشدانى له وسځنیى اړتیبوو سره ظ  جوىړ 

کړي. ښىونکي تبیذ دس  پلان او د توذسیغ طشیقوه د ؼوبګشدانى پوه خىښوه 

والوی او لوه  وټبکي داظې نه خذاي مه کړه له یىې خىا د سیبضي محدىا ي وچ

لوه سیوبضي  ت  لىسي د ښىونکي نبمنبظثه دس  طشیقه تبعث شي تشڅى اتوذاً 

څخه د ؼبګشد صړه تىس شي. اصىلاً په ټىله نړ  کوې دا توبة دي ڇوې د یوىې 

تشخې کبسپىه په خرله کبسي حىصه کې له کلىنى کبس وسوظده په لیکلى یب ژتوبړلى 

پی  کىي. صه ب  د سیبضي او فضیک تشخې د مدقبعذې اظدبدې په تىګه بڅه 

ې سا وژتبړ  تشڅى د دس  کى  ڇې منبظج مدنىنه په سیبضي او فضیک تشخه ک

مىادو له دسکه د ؼبګشدانى او ښىونکى ظدىنضه تش یوىه تشیوذه حو  شي. د اوط 

 لربسه خى د سیبضي دغه لړ  وګىسئ، که عمش تبیي و، نىسې بڅې ته ب  کىو.

 کامیابي مى غىاړم

 ګل رسىلي پشتىن



 سریزه

له مهشتبن خذاي څخه مننذوي ی  ڇې په ډېوش 

له سیب مې عل  پوبلى کعوبنى  صذایت، تمبی  او پشته

 ته یى څه خذمت وکړ.

نلووىاا او ى بڅووه مووې کووړې ڇووې کدووبة لووه ګ

اغماهه خبا وي، خوذاي وکوړي صموىی دا بڅوه د 

 علمي ټىلنې د منلى وړ وګشځي.

نعو  نوى »د ټىلى اظدبدانى او په ځبنلړي تىګه د 

خرشنځي معؤل ښبغلي تېژن علیرىس څخه « انذیؾ

ې یوې نوه ظوودړې مننوه کوى  ڇووې پوه دې تشخوه کوو

سامه او کبمیوبة ژونوذ اکېذونکې بلې ځلې وکړې، 

 وسته غىاړ .

 پیمان گردلى

 ۵۸۳۱ژمی 

  



 د دغه لړۍ په هکله څو خبرې

 د پیمان ګشدلى، د سیبضي معلع  او مه  یىویؽت ټىکه کدبتىنه په لانذې ډول دي:

 الجبري افبدې .3 تىان .2 ظیټىنه .1

 جزس .6 الجبري افبدو تجضیهد  .5 الجبري مطبتقدىنه .4

 نبمعبوات .9 دویمه دسجه افبدې .8 لىمړ  دسجه افبدې .7

 ملللبت )لىمړي ټىچ( .12 دکبستي بنذظه .11 د پىلینىمىنى تقعی  .11

  ي تبتع صینه .15 مطلقه ییمت .14 ملللبت )دوی  ټىچ( .13

 لیمټ .18 تبتع .17 لىګبست  .16

 د مؽدق کبسونې .21 مؽدق .21 مدمادیت .19

 

لشي او پوه سیوبضي تشخوه کوې د لوىړو صده کوړو د سیبضي دغه لړ  د ښىونځیى لربسه د مشجع حیلیت 

لربسه تنعټ جىړوي. په دې کدبتىنى کې ټىل مثبحث په خىسا دیت او د جضئیبتى په پب  کې نیىلى سره تش 

 تحث لانذې نیىل ؼىي او ټىل مىهىعبت د تې ظبسي او تېلاتېلى ملبلىنى په تیبن سره تذسګه کېږي.

ګ  سظىا له فبس  څخه پښدى ته په پخى ادتیوبتى  پؽدىن ددغه لړ  ټىل کدبتىنه ګشانې خىس اظدبد

او خىیو عثبساتى په تشیبلیدىة سره تشجمه کړي. تې له ؼکه دا لوىي کوبس د ګوشان بېوىاد د ځوىان نعو  

 لربسه ظتر خذمت او د وطن دوظدۍ صریح نښه تل  کېږي. 

 د الله پبچ څخه د اظدبد لربسه د نىسو تشیبلیدىتىنى بیله من ی .

 پىهاند ډاکټر محمدانىر غىري

 د کابل پىهنتىن د ریاضي پىهنځي رئیس

  



 

 یادښت

ایدصبدي تحىل د مبدي وظبیلى له تحىل سره کلوک تړلوی دي. -تبسیخ ساته وا ي ڇې بش ډول ټىلنیض

د معوبصر انعوبن پوه  تلخىا، غىڅ اکثریت مبدي تحىلاتى کې فضیک فعبلوه ونو ه لشلوې ده، یعنوې فضیوک

 لیذ کې اظبظې نقؾ لىتىلی. نړ 

بېڅ عل  له فلعیې سره دومشه اسُګبنیکه اړیکه نلشي لکه فضیوک یوې ڇوې لوشي. پخوىا صموبنى کوې توه 

ادمبن د فضیک له ودې تېشیذل، ځکوه فضیوک نوړ  بغعوې معوش  کوىي  دیني حلقبتى ته منعىة تني

څشنله ڇې ده. د بغه وخت دخلکى دغه تېشه د فضیک په فلعیي تعُذ دلالت کىي، امب په فضیوک کوې د 

 یت، کىاند  او ظترین  تیىسي منځده ساتل  په مطلق ډول فضیک د فلعیې د جض په تىګه تبئیذ کړ. نعث

تبلمقبت  د فضیک د محص  په تىګه په دې تبوسي ی  ڇې په یبطع تىګه د فضیک په وده کې سیوبضي 

. اظب  نقؾ دسلىدلی او لشي یې. که مىی د فضیک بشې تشخې ته ځېش ؼى نوى سیوبضي توه پکوې ووینوى

ځکه د طثیعت ټىل اجضاء یىه ت  پىسې اړونذ دي او د اجضاوو دغه اړیکه د تبتع په مشظده ښوىدل کېوږي 

 تبتع او د تبتع اجضاء)لیمت، مؽدق او اندیلشال( د فضیک کُلیبت جىړوي.

فضیک په نقؾ او کبسکړو تلذ وي، توش -اوط که څىچ د تشري تحىل په بکله ګړابي نى تبیذ د سیبضي

ټىلنیضو منبظثبتى وړانوذوینې وکړلوی شي. یوب کوه څوىچ لوه -ىګه د تشري استقب او ایدصبديڅى په ظمه ت

فضیوک پوه اظبظوبتى پوىه -فلعیي مثبحلى سره مینه لشي او فلعیه کې دننه تل  غىاړي نى تبیذ د سیبضي

فضیوک -وي، کنه نى ظیعطې ته غږوي. یب که څىچ د تکنبلىژ  مببش کېذل غىاړي نى تبیذ ڇې سیبضي

 ه کمه ظترګه ونه ګىسي.ته پ

کله ڇې محص  و  په ظبینغ تشخه کې د دس  وثبیقى پعې ته لالهبنذه و . معدبرې علمي منبتع توه 

غش په مشر  په دغه علمي حىصه کې  د یى لوړ علموي  کمي یب اصلا نه وي ځکه خى مى د احمذفهی  ظرین

المعوبسف ڇبپیوذو توه سا   تشخوې د دایشهکبسونى د تشسره کىلى بىډ وکړ. د دغى بڅى لړ  دا ده نن د سیوبضي

ګ  سظوىا ژتوبړلې،  وسظېذله. د سیبضي دغه جبمع لړ  ڇې ظدبظې په لاط کې ده، آغلې اظدبد پؽدىن

تش کىمه ځبیه ڇې مې ژتبړه لىظدې مىصونه او مدىاصنه ده. اص  کدبة کې ب  د مىهىعبتى تعلع  تش ډیشه 

ب مشجوع حیلیوت لوشي، نوى ځینوې ځوبیىنى کوې ځینوې المعوبسف یو سعبیت ؼوىي، خوى لوه دې ڇوې د دایشه

مىهىعبت تش وخت د مخه ب  ساغلي. خى په ټىله کې دغه لړ  ټىلوى صده کىونکوى، محصولینى او د سیوبضي 

 مینه والى ته ګټىسه تمبمېذلی شي، ویې پېشئ، صده یې کړئ او وسصده یې کړئ.

 تاسې جار شم

 انجنیر مطیع الله هىتک

 لنې مؤسسد افغان طبیعي علىمى ټى 

 سه شنبه د شپې یىولس نیمې بجې ۵۸۳۱-۵۱-۵۱



 ریاضي د علومو مبادي ده

بنر له کیییت سره او على  له کمیت سره کبس لشي، یعنوې کلوه کلوه یوى فوشد ؼوعش 

نعثت یىه اوید ؼعش ته ډېش توبثیش لوشي، ځکوه ؼوعش بونر دي او پوه بونر کوې اصو ، 

کیییت دي نه کمیت. تبلمقبت  دوه مبلیکىله ببیذسوجن له یىه مبلیکىل اوکعویجن 

ن او ببیذسوجن د موبلیکىلىنى سره یى ځبي کېږي اوته جىړوي، دلده تحث د اوکعیج

پش کیییت نه، تلکې پش کمیت یې دي. یعنې له دسیى مبلیکىلىنى ببیوذسوجن او څلوىس 

مبلیکىلىنى اوکعیجن څخه بېڅکله اوته نؽى تشلاظه کىلی. ځکه خى وایى بنریت لوه 

کیییت او علمیت له کمیت سره تړاو لشي او د کمیت تیبن یىاصې د سیبضي په مشظده 

   ؼىنی دي.

تنبً کله ڇې د علىموى اظوبط کمیوت وي او د کمیوت تیوبن د سیوبضي پوه مشظوده  

ممکن وي، خىد ته سیبضي د ټىلوى علىموى مثوبدي ګڼو  کېوږي. سیوبضي توه ځکوه د 

علىمووى مثووبدي وایووي، ڇووې پشتووه لووه بغووې د نووىسو علىمووى حصووىل نووبممکن دي. پووه 

علىمووىي او انجنیووش  کووې د کبنووبل میوو  یووب د ظووړچ میوو  د تبنجبنووت پووه مشظووده م

فضیک کې وا ي کلوه ڇوې مقبوموت صیوبتیږي، -تبنجبنت د سیبضي مىهىع ده. په تشق

امریش کمېږي د امریش او مقبمت دغه ساتطه د معکىط تنبظج په رسیعه ښىدل کېږي 

او معکىط تنبظج د سیبضي مثحث دي. په کیمیب کې غلظت معبوي کېوږي پوه )د 

ب  د سیبهی تحوث دي. ان ظوىداګشي منیي لىګبست (، لىګبست  -ببیذسوجن د ؼمېش

ب  د سیبضي په مشظده کېږي، تخییو،، د ګټوې فیصوذي او کمیؽون د سیوبضي پوه 

مشظده معلىمیږي. یعنې که یى انجنیش په تبنجبنت نه وي پىه، می  نهو معلىموىلی. 

بمذاسنله که د فضیکرىه تنبظج نه وي صده، د امریش او مقبومت اړیکوه نهو ښوىدلی 

ىه لىګووبست  نووه وي صده، غلظووت نهوو معلىمووىلی. او یووى ظووىداګش پووه او کوه د کیماووبپ

 وجهې ممکن مىفق ظىداګش ونه او .حعبة د نه پىبېذو له 

اوط نى که څىچ علىمى ته لاسرظی غىاړي، نى لىمړي دي سیبضي په اظوب  تىګوه 

صده کړي. د سیبضي د صده کړې لىمړي شرط معدبرو منبتعى توه لاسرظوی دي، لوه نیکوه 

ظدبظووې پووه لاط کووې د سیووبضي دغووه یىویؽووت ټىکووه لووړ  ڇووې آغلووې اظوودبد  تخدووه

ګ  سظىا، پښدى ژتې ته تشجمه کړې، مدعلمینى او محصلینى ته د یوىې موؤثشې  پؽدىن

او معدبرې مشجع په تىګه وایع کېذلی شي. اسصو لش ، دغه لړ  تبس تبس ولىلۍ او ملبلىنه 

 ته مى د ټىلى علىمى الیثب صده کړې وي.یې له ځبنه سره تکشاساً کبس کړئ په دې تىګه 

 رسىلي نقیب انجنیرغلام

 د اوبى او برېښنا وزارت متقاعد انجنیر



 

 

 ریاضي )د کائناتو ژبه(

کبل کې(، کله ڇې ګبلاله څشګنذه کړه ڇې ځمله د لمش په ڇوبپېش ڇوىسا، نوى د  1610څلىس پېړ  مخکې )

کب نبتى ژته  ې س بهاکي ژته وتلله او ملللىنه، دا شې او نىس بنذ  ؼکلىنه  ې د دې ژتې تىسي وتلو . ګوبووط 

 قانووبً پىه، دپشوفاعوىس ډ وى ظوىې وېد وو و : د کوې معوبصر س وبضي 2010س بهوابت دد علىموى ملکوهد تللوې. پوه 

تلعکىپىنه او مب کشوظکىپىنه، کدنې او تجشتې  ى نقؾ لشي ڇې تب ذ و  ې لىتىي، خى صه تبوس لش  ڇې د معوبصر 

ظب نغ تش ؼب اصلي ڇلىونکې یىه س بهابت دي.د د دې خبرو او د وسځني پذیذو پش تنعټ ټىل د س بهوابتى پوش 

مات سرتېشه مىی په دې تشخه کې د نوىسو تشخوى ابمات پىبېږي او انکبس تشې نه کېذلی. خى پش دومشه ظتر اب

 په څېش تش بش ڇب خىاس  ى. ځکه نه په نىسو ژتى پىبېږو او نه په خرلى ژتى کب  مىاد لشو.  

د پىبندىنىنى د محصلانى تش ټىلى ظوتره ظودىنضه لوه دس  موىادو سره ده. کلوه ڇوې محصو  و ، تقش ثوبً ټوىل 

حصلين  ب خى په انللاسي نه پىبېذل  ب خى ډېش کو  پوشې پىبېوذل. دوي کدبتىنه مى په انللسي وو، خى ص بتشه م

ته ته تش ټىلى ښه خبر دا و ڇې کى  ڇب ته کى  دسط وژتبړه. له تلې خىا په نىسو پىبنځاى کوې ظودىنضه دا وه ڇوې 

ډول  دس  مىاد  ې اصلاً د پىبېذلى وړ نه وو. دس  ڇرټشونه خى  ب پخوىا  دي او  وب بو  پوه ډېوش توې کایادوه

لاک  ؼىي  ب ژتبړل ؼىي دي. تبوس لش  که مى په خرلى ژتوى کوې توب کایادوه دس  موىاد لوشو، د لوىړو صده کوړو 

 حبلت ته له اوظني بغه څخه په ځلىنى غىسه و. 

لىمړي ځ  دي ڇې په س بهابتى او په ټىله کې د ظب نغ په تشخه کې په دومشه ؼمېش کدبتىنه ژتبړل کېږي او 

مخکې په ټىل بېىاد کې څه تبنذې ظ  کدبتىنه ڇبپ ؼوىي وو ڇوې ص وبتشه  وې د ظواب  او خرشېږي، یى کبل 

ټىلناضو کدبتىنى ژتبړې وي. دغه کدبة د سیبضي د یىوؼدى کدوبتىنى لوه ظلعولې څخوه یوى کدوبة دي،  لوه دې وس 

لوىي. ټوىل ببخىا د دې کدبتىنى او د ژتبړې په اړه  ې ځانوې ټکوي ؼوده دي، ڇوې دا کدبتىنوه لوه نوىسو څخوه تې

کدبتىنه  ىه لړ  ده او  ىه لاکىال لاکلې. ټىل کدبتىنه ،  ىې ژتبړنې ژتبړا، ڇې پوش س بهوابتى او نوىسو ظب نسيو 

مضمىنى ب  ښه تشلاسى لشي، کلىنه کلىنه  ې تذس غ کړي، او ب  د ژتبړې او لاکنې تجشته لشي. د دې کدوبتىنى 

 ټ او تاب کدنې وسوظده  ى ځبي خرشېږي.  د ژتبړې په اړه مهمه خبره دا ده ڇې له دیاق ا  ې

تبوس لش  ڇې دا کدبتىنه د ښىونځاى او کىسظىنى د صده کىونکى او د انعدېدىنى او پىبندىنىنى د محصولانى لروبسه، 

په افغبنعدبن کې غىسه دس  مىاد او د مطبلعې لربسه د س بهابتى توش ټىلوى غوىسه کدبتىنوه دي، او د س بهوابتى پوه 

کىونکى ظدىنضې توش ډېوشه  حلوىو شي. دا کدبتىنوه تب وذ بوش افغوبن صده کوىونکي او محصو  توه  تشخه کې د صده

 وسظىل شي.  ساځئ ڇې دا کدبتىنه تش بشه کىسه او تش بش ټىللي پىسې وسظىو.

اظدبد پؽدىن ګ  سظىا ته د دې ظتر کبس مثبسکي وا  ، الله د پىسه صحت، اوید عمش او د ظوب نغ او ژتوبړې 

 لا حىصله او تىفاق وسکړي. په تشخه کې

 انجنیش عثذالثبیي ظلطب 
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1   تقسیمپولینومونو د  

1.  

کهه    n

nn

on axaxaxP   ...1

 پهه   پولینههو 1  m

mm

om bxbxbxg   ...1

 پولینههو  1

  په  ، باقیمانهه دغ  تقسیم او د وتقسیم کړ  xRm 1خهاج  قسه پ په  دغه  تقسهیم  او د  xq mn 

 :وښیو وب  ل و چې

       xRxqxgxP mmnmn 1  

  یعنې: ،د دججې ښکاجنهويي کوي پولینو کسون  د ډ پاسني ان بایه وویل شي چې

n او mn 1 اوm پ  ت تیب د  xP او xg او  xR دججې ديونو پولینوم. 

 :لپاج  کولی شو ووایو توضحکسونو د ډ د خاج  قس پ او باقیمانه  د ټاکلو ان

 :ل  ىعباجت د حه ىل  تقسیم څخ  پ  خاج  قس پ کې ت  ټولو لوړ توان ل ونک xPn)(د  xgm)( پ 

mn

o

o

m

o

n

o x
b

a

xb

xa  

په  م ههخ خهاد  د، ، د خاج  قس پ دججه  ټهاکيحهپ  حقیقپ کې دغ   xq دججه  مسهاوي د  په 

mn . 

مغه  ع لی  تقسیم د مسقو  د مقسو  علی   پ چې  ،ټاکل شوخ دجج  پ  دخ خاد  د د باقيمانه  لپاج  

چې باقیمانه  حهاقل یو  دجج  د مقسو  علی  ل  دججې څخه  لهږ وي، په  م ههخ ږي پای ت  جسېمهال 

 د .  دلیل د باقيمانه  دجج  مع ولاً

وي، د مقسو  دجج  څهو 7او د خاج  قس پ دجج  4پ  یو  تقسیم کې ک  د باقيمانه  دجج   )مثال 1

 د ؟

2. ax  xP 

 :لانهخ تقسیم ت  پا  وکړئ

 
 

 





R

xP ax
xq

 

om اقیمانه  دجج د ، د ب 1m چې د مقسو  علی  دجج  څ نګ   قیمانه  با ېیعن ،د  111

R   حقیقي عهد دیيو ت  وجت. 

 د xP پ  پا  کې نیولو سر  د باقیمانه  د قی پ ت لاس  کولو لپاج  اړین  د  چې د مقسهو  علیه  جه ج

 :پ  مقسو  کې وضع کړو

     
       






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
RaPRaqaaaP

axax

RxqaxxP

0
 

 :یادون 

1m



 نوي ریاضیات       2 

axپ     د xP  وړتیا شرط دا دی چې باقیمانه  بایه صف  شي یعنېد د تقسیم:   0 RaP 

 :پایل 

  ف ضوو xPاو a یعنهې ،د حقیقهي اعههادو سیسه م R په  دخ صهوجت کهې په  ، دياړونههax   د

 xP  باقیمانه  مساوي د  پ: 

 xP 

ax د  xP  یوازخ ک یو فک وج دی ک  او   0xP وي. 

0xد   0xp یو ج ج دی ک  او یوازخ ک  xpax   وي.  

ax دخ اسهههاه کههه   پههه  د  xP یهههو جههه ج وي ، xq  چهههې داسهههې، ىد موجهههود پولينهههو 

     xqaxxP  .وي  

 پ  ) مثال 2  143 234  xxaxxxp ، کې پولينو aچې داسې وټاکئ  xP پ  ax  د

 .تقسیم وړتیا ول ي

 داسهې وټهاکئ چهې kاو s )مثال 3  3235  sxkxxxp  1 په  پولينهوx  د تقسهیم وړتیها

 .وي 4 یې د تقسیم باقيمانه  مساوي پ  1x پ و ا ول ي

 ک  ) مثال 4  13 257  xxxxP  1پ  پولينوx  کړئتقسیم کړو باقیمانه  یې ت لاس. 

 ک   ) مثال 5  xxxxP 33 23   پ  پولينو ax   شي 26 تقسیم کړو او باقیمانه  مساوي پ ،

a ت لاس  کړئ.  

 ک  ) مثال 6  634 23  xmxxxP  2 پx  وي وړتقسیم د m .ت لاس  کړئ 

 داسې ت لاس  کړئ چې cو ا bوا a ) مثال 7  cxbxaxxxP   1x په  پولينهو  2234

 .وي 2 یې مساوي پ  1xاو پ 3مساوي پ یې باقیمانه   2x پ و ا د تقسیم وړتیا ول ي 

، داسې ت لاس  کړئ چهې bو ا a ) مثال 8  222  bxaxxxP  2 په  پولينهوx د تقسهیم  

  .وي 7مساوي پ  1x باقیمانه  یې پ  وړتیا ول ي او

 ددخ لپاج  چې ) مثال 9     kbxaxxP   پ  افاد bax    اړینه  د   ويوړ تقسهیم د

 ؟وي ځل  k چې

 که  د )مثال 11 xP 233 په  xx  442 باقیمانهه  مسهاوي په  xx د،  وي 2P مقههاج

  . ت لاس  کړئ

 که  ) مثهال 11    111   mm xmmxxP  په  افهاد  21x  تقسهیم شي، خهاج  قسه پ یهې

. ت لاس  کړئ Nm 

 ک  د ) مثال 12 xp  14پ x  باقیمانه  مساوي پ R وي، د  xp  پ 
4

1
x باقیمانه  څو د. 

 ک  د )مثال 13 xp  1 پx  د، وي 2 باقیمانه  مساوي پ  3xp  1 پx باقیمانه  څوم   د ؟ 



3   تقسیمپولینومونو د  

 ک  د) مثال 14 xp 12  پ x  د، وي4 باقیمانه  مساوي پ  3xp په   124  xx   باقیمانهه

 .څوم   د 

 (یادون 

دججه  معهادلې د حهل اړونهه   دوی  خدخ ټکې د مط ح کولو لپاج  لانهخ مثال ت  پا  وکړئ، چې د یو  د

 .ىد

3

2
,10253 21

2 
 xxxx 

2530253 22  xxxx 
        253  xx 

     2513111  zxif 

11 یعنې سم ج ج x   دی. ثابپ عهد مقسو  علی  دی، چې د 

25
3

2
3

3

2

3

2
2 
















 







 



 Qxif 

3

2
2 x  2(دجج  معادلې نادق ج ج دی چې صوجت یې د  د دوی(    مقسهو  علیه  دی او مخه

 ضریب مقسو  علی  دی. 2xیې د 

1...0:  تع يف   qpxbxax nn

په  پها  ( ټول ضریبون  یهې صهحیح اعههاد دي )چې معادل  

معادله   ۍصحیح عههد په  پاسهن 0x يعنې ،دىج جونو څخ   ویې یو ل  س  0x کې نیسو او ف ضوو چې

 ، پ  دخ صوجت کې بایه ول و چې:کويکې صهق 

  qpbxaxx nn   ...2

0

1

00 

د تقسیم وړتیا ل ي،   0x پ  q دخ اساه  خواوخ ل  صحیح عهد سر  مساوي دي، پ خچې دواړ  څ نګ 

 ږي:ېپ  دخ توګ  لانهخ قوانین ت لاس  ک

(  ک  معادل  سم ځواب ول ي، دغ  ځواب دq دی. قسو  علی ثابپ عهد م 

( ک  معادل  نادق ج ج ول ي، دغ  ج ج د مغ  کسر پ  توګ  دی چې صوجت یې دq  مقسو  علی  او

 .ويټولو لوړخ دججې ضریب( مقسو  علی  د ت  ) aمخ   یې د 

06718203 ) مثال 15 233  xxxx معادل  حل کړئ. 

چهې  شرط قی  ونه  غوښه ل شهوي په  دخ nو ا a د ) مثال 16    821 1  nm anxaxf 

 پ  دخ صوجت کې خاج  قس پ محاسب  کړئ. د تقسیم وړ وي، 2x پ  پولينو 

مثال(  17 xf د  وي، په   یې   داسې ت لاس  کړئ چې د ضریبونو مج وعدجج  تابع   ی ېدج

 شي. د تقسیم پ  پایل  کې یې باقیمانه  مساوي پ   تقسیم وړتیا ول ي او پ  

224 کړئ ک  ثبوت )مثال 18 aqxpxx   12 پ  پولينو x  22د تقسیم وړتیا ول ي، په ax  

 .مم د تقسیم وړتیا ل ي

2

21x

12 xx1
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 ) مثال 19 xf چې m دجج  ل ي، داسې ت لاس  کړئ چهې په  xf  او وله و  د تقسهیم وړتیها وله ي

ې: چ    10,01  ff 

ppکړئ چې ک  ثبوت )مثال 21 ba   پP2 د تقسیم وړتیا ول ي، پp مم د تقسیم وړتیا ل ي. 

(ab  (عهد دی لومړنى p صحیح او مثبپ اعهاد دي او ,

 ن  تقسیم کېهونکی عهد وي، 3صحیح او پ  k کړئ چې ک  ثبوت ) مثال 21

22پ   افاد  baba  .د تقسیم وړتیا ل ي  

3.  xP ax  

13(  

 کوو: توضحدغ  د یق  د مثال پ  م س   

  5342 23  xxxxP   تقسی وو او غواړو خاج  قس پ او باقیمانه  یې ت لاس  کړو. پ 

  5342 23  xxxxp 
101  xx 

    4511

5





         
4

511131224122

5342
1 




 

مس قیم لانهخ جاولهو او مغه  له   یعنې  ،ضریب پ  پاسني جدیف کې د مقسو  ضریبون  لیکو، لومړنى

 تک اجوو.ج ع کوو او دغ  ع ل يې ضربو، د پاسني عهد سر  يې سر   

 پ  لانهني جدیف کې دجخ لومړي اعهاد یعنې 1,2,2   د خاج  قس پ ضریبون  دي او وجوسه ی عههد

، د د  1mد مقسهو  علیه  دججه   وا 3n چې د مقسهو  دججه  څ نګ ، دیمانه  باقی 4 یعنې

 د ، یعنې 2mnخاج  قس پ دجج   xq  دجج  معادل  د .  یو  دوی 

  122 2  xxxq 
4R 

) مثال 22   92 34  xxxxP  2 پx .تقسی وو، خاج  قس پ یې ت لاس  کړئ 

  )مثال 23  123 35  xxxxP 2پx تقسی وو، خاج  قس پ او باقیمانه  یې ت لاس  کړئ. 

123 ) مثال 24 234  xxxx  2 پx تقسی وو، خاج  قس پ یې ت لاس  کړئ. 

23(   

  n

nn axaxaxP   1

axپ  پا  کې نیسو، د پولینو  10    ،مقسو  علی  چې دجج  یهو دی

 دججه  او په  1nدغ  تقسیم خاج  قسه پ   پ  ف ضولو سر ، د

 توګ  دی. 

نهامعین   وا و او ...... ا  ع ل پ ت  وکولی شو د  ل  غواړو مغ  د یق  بیان کړو چې د تقسیم

 څو د تقسیم خاج  قس پ وټاکو. وتوانېږو ت پ  دخ ب  ت لاس  کړو، پ  پایل  کې   ضریبون

  kkk
baba 222



1x

2

1

  1

2

1

1

0 ... 

  n

nn bxbxbxg

1nb1b
0b
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 ږي، نو بایه ول و:ېڅ نګ  چې د تقسیم ل  قضیې څخ  پایل  ت لاس  ک

      Rxgaxxp  

   Rbxbxbaxaxaxa n

nn

n

nn  



1

2

1

1

0

1

10 ...... 

Rabxabxabxbxbxbaxaxa n

nn

n

nn

n

nn  





 )......(... 1

2

1

1

01

1

10

1

10 
    Rabxabbxabbxbaxaxaxa n

kn

kk

nn

n

kn

k

nn  







11

1

010

1

10 ............ 
 د ضریبونو ل  مساوي والي څخ  ب  ول و چې: حهونومم دجج  د 

00 ba  


011011 abababba 

 


11   kkkkkk abababba

 

11   nnnn abaRabRa 

 ک  ) مثال 25  1353 22  xxxxp  1 پx   کړئتقسیم کړو، خاج  قس پ یې ت لاس. 

 پ  ) مثال 26  24  bxaxxp  کې د پولينو a و اb داسې وټاکئ ت څهو که   قی  ون xp   په 

22 x  13 تقسیم کړو باقيمانه  یې بينو x .شي 

ک   ) مثال 27  17228 23  xxxp  42 په  افاد x   تقسهیم کهړو، خهاج  قسه پ یهې ت لاسه

 کړئ.

ک   ) مثال 28  123 35  xxxxP  2 پ  افادx وتقسیم کړو خاج  قس پ یهې د نهامعین 

 ضریبونو پ  د یق  ت لاس  کړئ.

ک  ) مثال 29 42x  پ cbxaxx   ت لاس  کړئ.  b، د تقسیم وړتیا ول ي 23

4.  xp 

baxnپ  ع ومي توګ   پ     د xP اقیمانه  د ټهاکلو لپهاج ، لهومړیب  xP  دnx له  جنسه  مهن م

 کوو: 

 د ل  جنس  د »  xp  تن یمعباجت » 

 او وجوس  
a

b
xn  ت لاس  کووو باقیمانه  ا وضع کوو. 

 .د تقسیم باقیمانه  قانون بیا مم کولی شو تع یم کړو :یادون 

غواړو پ  ف ض کړئ  xAxn   د xP   باقیمانه  ت لاس  کړو چې په  دخ کهې xA   جهيي المغه

څخ  وړوکې د  او پ  دخ صوجت کې   چې دجج  یې ل    د افاد  xP توانونو ل  جنسه  لیکهو   د

پ   او وجوس    xA   ږو.ېست څو مطلوبې پایلې ت  وج  تک اجواړوو او دغ  ع ل ت  مغ 

baxn 

nx

nnx

nx
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 یادون 

1 کهههړو چهههې مههه  ثبهههوتکهههولی شهههو  kklx 121   kklkpknkm xxxx   پههه  افهههاد تههه  وجتههه 

1...321   xxxx kkk   د تقسهیم وړتیها له ي افاد ت  وجت  (c دبیعهي اعههاد m و اn و ا

  (غی  منفي صحیح اعهاد دي lو ا.... 

 ک  ) مثال 31  132 35627  xxxxxp  13 پ x  لاس  کړئ. تقسیم کړو باقیمانه  یې ت 

 ک  ) مثال 31  xxxxxxp  2358 12 پ  2 x 13و ا x  تقسیم کړو باقیمانهه  یهې ته 

 .لاس  کړئ

baxnپهه ) مثههال 32  د  xp  لاسهه  کههړئ چههې د تقسههیم باقیمانههه  پهه  مغهه  صههوجت کههې تهه 

  cbxaxxp nn   1223  وي.  

 د ک  پ   ) مثال 33  baxxxp  62 د تقسیم باقیمانه  مساوي پ  3 x وي a و اb 

 ت لاس  کړئ.

 .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 47x د پ   )مثال 34

 قی هپ داسهې ت لاسه  کهړئ چهې m د )مثال 35   333 sin2sincos  mxxxp  تهل په 

 sincos x .د تقسیم وړ وي 

 د ک  پ   ) مثال 36  136

1  bxaxxp  وي، په   1 د تقسیم باقیمانه  مساوي په 

 د  baxxxp 22

2  .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

32 ک   ) مثال 37 23  bxaxx  32 پ  افاد x د تقسیم وړ وي a و اb .ت لاس  کړئ 

 د پ   ) مثال 38  15  xxxp د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ. 

 ک   ) مثال 39  1346  bxaxxxp 12  پ x د تقسیم وړ وي ab 43  .ت لاس  کړئ 

 وښیئ چې ) مثال 41    3333
zyxzyxxp   پ  افاد yx  د تقسیم وړ د.  

73کهه  پهه  ) مثههال 41 x د   136  bxaxxp  د  وي پهه   1 باقیمانههه  مسههاوي پهه

  baxxxg 22  د تقسیم باقیمانه  څو د ؟ افادخ 

ک  ) مثال 42  136  xxxf  12 پ x تقسیم شي، باقیمانه  یې څوم   د ؟ 

 اعههاد دبیعهي اعههاد وي،   pاو nاو mکهړئ که   ثبهوتمثال(  43

 عباجت د تقسیم وړتیا ل ي. ټولو حقیقي قی  ونو لپاج  پ   xد  افاد 

 کهههههړئ چهههههې ثبهههههوت، غیههههه  منفهههههي اعههههههاد ديصهههههحیح او  rو ا  qو ا nو ا m (مثهههههال 44
453525155   rqpnm xxxxx  د افههاد x  1234 ټولههو قی  ونههو تهه  پهه  xxxx  د

 تقسیم وړتیا ل ي.

وښیئ ک   (مثال 45 xp  11 پ nx د تقسیم وړتیا ول ي، پ    1...1   xxxxg nn  مهم

 د تقسیم وړ دی.

12 x

13 x

13 x2x

12  xx

2x

  23133   pnm xxxxf

  12  xxxg






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 :دبیعي اعهاد وي tو ا sو ا rو ا qو ا p ک ) مثال 46

 کهههههړئ چهههههې ثبهههههوت  tssrrqp xxxxxxxxA 14114214314414514614   پههههه 

123456  xxxxxx .د تقسیم وړ دی 

 کههههههړئ چههههههې ثبههههههوت،  دبیعههههههي اعهههههههاد وي sو ا rو ا kو ا mو ا n کهههههه  (مثههههههال 47

  trkmn xxxxxxp 515253545    پ  1234  xxxxxg  د تقسیم وړتیها  افاد

 .ل ي

 پهه  کههو  شرط(مثههال 48  nxxxxp 242 ...1   پهه  افههاد   nxxxxg  ...1 2 

 د تقسیم وړتیا ل ي افاد  1n و 12 x 

 (مثال 49 xf  12 پ ،  دجج  د  پنځ x 1 مهال یې باقیمانهه  د تقسیم پ 13 په و ا x  د يهې

 ک  د،  د  1 باقیمانه  لمها تقسیم پ  xf  د ت  ټولو لوړخ دججې ضریب مسهاوي په  یهو  وي xf 

 .ت لاس  کړئ

5. xp

15(  xp  

 له  جنسه  م تبهوو، وجوسه    د تقسیم باقیمانهه  د  د  پ  

 د تقسیم باقیمانه  د .خ افاد  و، چې پ  دغ  صوجت کې ت لاس  شو وضع کو 

 د پ   (مثال 51  15  xxxp د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ. 

 د پ   (مثال 51  xxxxxxp  2358  د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ. 2

 ک  (مثال 52  14  xxp  پ افاد  nmxx 2 د تقسیم وړ وي  ،m و اn   کړئمحاسب. 

 د پ   (مثال 53  kxxp 3 .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

 د پ   (مثال 54  735  xxxp   ت لاس  کړئ.د تقسیم باقیمانه 

 کړئ چې ثبوت (مثال 55  4444 2345  xxxxxxf 12 پ  xx.د تقسیم وړ دی 

یا ا (مثال 56  1342 2345  xxxxxxf پ   21x .د تقسیم وړ دی 

244 داسې ت لاس  کړئ چېnو  ا m (مثال 57 ax  پ  nmxx 2 .د تقسیم وړ وي 

4224 کو  قی پ ت  m د (مثال 58 axmax  22  پ aaxx  ؟د تقسیم وړ دی 

25(  cbxax 2 xP

cbxax ک  2   1 لک  ،نادق ج جون  ول ي م فاوتمعادل  دوx 2و اx. پ   دخ شرط چې  د

  دا دی چې: ل ي،د تقسیم وړتیا  ت ينو یاد 

cbcax 2

cbcax 2

cbcax 2 xp2x
a

c
x

a

b
x 2

12  xx

xx 2

12  xx

xx 2

 xp

sx5
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 
 








0

0

2

1

xp

xp
 

 داسههې ت لاسهه  کههړئ چههې b اوa  (مثههال 59    4422 234  bxbxxabaxxp  پهه 

22  xx د تقسیم وړ وي. 

cbxaxپه   ( مثهال 61 2 د  xp د تقسهیم باقیمانهه  ت لاسه  کهړئ ( و اجهدج   د دوی ه  

 معادلې ج جون  دي(.

 ک  (مثال 61  64 23  bxxaxxp 62  پ  xx د تقسیم وړ ويa او b  .کړئت لاس    

 کومو قی  وتو ت  bو ا a د (لمثا 62  224  bxaxxp 232 په افاد  xx د تقسهیم وړتیها

 .ل ي

 ک  (مثال 63  44  xxp  پ افاد  abxx 2 د تقسیم وړ وي  ،a او b .محاسب  کړئ 

 قی  ونهههههههههههه  داسههههههههههههې ت لاسهههههههههههه  کههههههههههههړئ چههههههههههههې nاو m د (مثههههههههههههال 64

      82273 2345  xnmxxnmnxxxf 232 پ  افاد  xx.د تقسیم وړ وي 

  (لمثا 65

1( a او b داسې ت لاس  کړئ چې       112
2


nn

xbxaxf  232 په  افهاد  xx د   

 تقسیم وړ وي.

 .لپاج  خاج  قس پ ت لاس  کړئ bو ا a د )2

94 داسې ت لاس  کړئ چې bو ا  a (مثال 66 x پ  baxx 2 وي. د تقسیم وړ 

35(   xp
  

caxax ک  2

 دخپه   ،)حقیقي ج ج( ونله ي ج ج دجج  معادل  مضاعف ج ج ول ي یا اصلاً  دوی  

 صوجت کې:

 (د یق  ۍلومړ 

cbxaxپ   2 د  xp   د او د تقسیم ع ومي فوجمول لیکو، او  ت سر  کووتقسیم پ  مس قی   توګ

 یوځای کوو. وخ سر خوا خدواړ نامعينو ضريبونو پ  واسط  

 (دوی   د یق 

و وي ا 0 پهه  مغهه  صههوجت کههې چههې )1 xp پهه  cbxax 2   دتقسههیم وړتیهها ونلهه ي پهه

cbxax 2 د  xp  د تقسیم باقیمانهه  د ت لاسه  کولهو لپهاج  ، xp 2دx   د توانونهو له  جنسه

 پ ځای من م کوو، وجوس   پ  ت تیب د 
a

c
x

a

b
 .وضع کوو 

cbxax 2

2x
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




















a

c
x

a

b
x

a

c
x

a

b
x

a

a

c
x

a

b
xacbxax

22

22

0

0

00 

0 پ  مغ  صوجت کې چې )2 cbxax وي   2  دو  مخ لط ج جون  ل ي  ت ينو دجج    دوی

cbxaxاو پ   2  د تقسیم باقیمانه  د ت لاس  کولو لپاج  ل  لانهخ دوو د یقو مم  پولينو  د

 ګټ  پوجت  کولی شو. 

12(     xp 2دx  د توانونو ب  توګ  من م کوو وجوس   په  ت تیهب د 
2x پ ځهای 

a

c
x

a

b
  افهاد 

 وضع کوو.

22(  ل  مخ لط ج جونو اس فاد  کوو. 

 داسې ت لاس  کړئ چې a واb (مثال 67  223  bxaxxxp پ   22x .د تقسیم وړ وي 

 حقیقههههههههههي اعهههههههههههاد داسههههههههههې ت لاسهههههههههه  کههههههههههړئ چههههههههههې nاو m (مثههههههههههال 68

    24622 234  nmxxxnmxxp  12 پ  پولينو  xx د  ت ينهو دجج    دوی   

 تقسیم وړ وي.

 پ  کو  شرط (مثال 69  12  nn xxxp   2پ 1x x  ؟د تقسیم وړتیا ل ي 

bواaد ( مثال 71 baxxxکړئ ت څوقی  ون  داسې ت لاس      34 422  پ 3  xx  د تقسهیم

 وړ وي.

6.  

16(  1 

 دک  پ   xp  1 پ  يد تقسیم باقیمانه  مساوR  او پ  bx   2 یې باقیمانه  مساوي پهR

د پ ، وي xp د تقسیم باقیمانه  مساوي پ


























ba

bRaR
x

ba

RR
R 1221  د . 

  ثبوت

    

 

nmxR

xq

bxaxxp





           

   

2R

bxxp





                     

   

1R

axxp





 

 (افاد دجج   ۍلومړ ) د باقیمانه  دجج  د مقسو  علی  ل  دججې یو  دجج  ټیټ  د 

        nmxxqbxaxxp  

 د پ   xp  1 د تقسیم باقیمانه  مساوي پR  د: 

axax  0 

 xp

 xp

 ax 

  bxax 

ax 
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       11 RnmaaqbaaaRap  

1Rnma  

 د پ   xp  2 د تقسیم باقیمانه  مساوي پR  :د   

bxbx  0 

       22 RnmbbqbaaaRbp  

2Rnmb  




























ba

bRaR
n

ba

RR
m

Rnmb

Rnma

22

21

2

1 




























ba

bRaR
x

ba

RR
RnmxR 1221 

ab

ax
R

ba

bx
R









 21 

 د  او  او  ک  پ   )1یادون  xp  1 د تقسیم باقیمانه  پ  ت تیب مساوي پهR و ا

2R 3و اR   د وي، پ  xp  د تقسیم باقیمانه  مساوي د  پ: 

  
  

  
  

  
  bcac

bxax
R

abcb

cxax
R

caba

cxbx
RR














 321 

 .........  د، ،  که  په   )2یادون  xp  د معلهو  وي او وغهواړو  باقیمانهه

د تقسهیم باقیمانهه  ت لاسه  کهړو، د  د   يې یعنې ضرب پ  حاصل، 

د تقسهیم ع هومي  د  لې د ف ضیو په  پها  کهې نیولهو سر ، په  ئمس

  دباقیمانه  دجج  تشخیص او باقیمانه  ت لاس  کوو. ،فوجمول لیکو

 د   ک  پ  (مثال 71 xp  4د تقسهیم باقیمانهه  مسهاوي په  د او په     xp  د تقسهیم

 د پ  ، وي 5 باقیمانه  مساوي پ  xp .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

 د  او  او  پ   (مثال 72 xf 3و ا 1 د تقسیم باقیمانه  پ  ت تیب پ  ،  د 2و ا

 د  xf .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

 کهه  (مثههال 73  3xf  1 پههx 52و ا x د پهه  و ا د تقسههیم وړ وي  xf  د تقسههیم

 د افادخ پ  ، وي 21باقیمانه  مساوي پ  xf  د تقسیم باقیمانه  مسهاوي

  پ  څو د ؟

 د ک  پ   (مثال 74 xf 764 د تقسیم باقیمانهه  په 2  xx توګه  وي ،

 د  ،  ،  پ   xf .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

ضریبونهو  يعههدد تقسیم وړ وي، د  2x داسې ت لاس  کړئ چې پ  دجج    څلوجم  (مثال 75

bx 

ax bx cx 

   cxbxax 

 ax  bx  cx 

   ......cxbxax  xp

   ......cxbxax  xp

1x2x

  21  xx

1x2x2x

  142  xx

2x

   2152  xxx

   2152  xxx

52 x1x2x

 xf

b b

1bR
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د تقسیم پ  پایل  کې یې باقیمانهه  په   2xو ا 3xو ا 1x وي او پ  15 یې مساوي پ   مج وع

92و ا 13و ا 5 ت تیب مساوي پ   وي.  

د   او  ږو چې پ  ېپوم (مثال 76  19223  xxxf  د تقسیم باقیمانه  پ  ت تیهب

 .ت لاس  کړئ   ، ږيېت لاس  ک و ا مساوي پ  

26(  2   

 او ........  د او  ک  پ   xp  د تقسیم باقیمانه  مساوي پ R پ  حاصهلضرب د ، وي 

 دیې   یعنې .....  xp  د تقسیم باقیمانه  مساوي پ R . د 

 ثبوت

 :کړئ ثبوتلپاج   افادوقضی  د دوو  ۍپاسن

    

 

Rnmx

xq

bxaxxp





          

   

R

bxxp





                     

   

R

axxp





 

        nmxxqbxaxxp  

 د پ   xp  د تقسیم باقیمانه  مساوي پ R  د: 

axax  0 

  nmaRapR  

 د پ   xp  باقیمانه  مساوي پ R  د: 

bxbx  0 

  nmbRbpR  

















Rn

m

Rnmb

Rnma 0
 

  RRxnmx  0 

یې د تقسیم باقیمانهه   ،، ت لاس  کړئ چې پ   پولينو دجج     يمغ  دجې (مثال 77

 .د تقسیم وړ وي 1x وي او پ  6 مساوي پ 

36( 3   

 د ک  پ   xf1  د تقسیم باقیمانه  مساوي پ  xR1   د او پ  xf2   د تقسیم باقیمانهه

 مسههاوي پهه  xR2 د پهه  ، وي    xfxf 21    د د تقسههیم باقیمانههه  مسههاوي د  پهه

   xRxR 21  سر   د تقسیم ل  باقیمانه. 

 

 

xx

ax bx 

  bxax 

ax 

bx 

1x2x3x

 xg xg

 xg xg
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 ثبوت

   

 

 

   

 

 

           

R

xgxRxR

R

xgxfxf

xR

xq

xgxf

xR

xq

xgxf



2121

2

2

2

1

1

1 

 

       xRxqxgxf 111 . 

       xRxqxgxf 222 . 

                 xRxqxgxRxqxgxfxf 221121 ...  

                         xRxRxqxRxgxRxqxgxqxqxgxfxf 21212121

2

21 .......  

                        xRxRxqxRxRxqxgxqxqxgxfxf 2121212121 ...... 

           xRxRxQxgxfxf 2121 ...  

 کهه  د   xRxR 21 دججهه  د . xg  لهه  دججههې لههږ وي، باقیمانههه  مماغهه    xRxR 21  د  او کهه  د .

   xRxR 21  دججهه  د . xg  لهه  دججههې سر  مسههاوي یهها تهه خ هیهه   وي مغهه  پهه xg  تقسههی وو او

 .باقیمانه  یې ت لاس  کوو

 د کهه  پهه   (مثههال 78 xp و ا xg   باقیمانههه  مسههاوي پههx 13 او x پهه   ،وي

 د    xgxp  باقیمانه  ت لاس  کړئ. 

 د که  په   (مثال 79 xf1  باقیمانهه  مسهاوي په x   د او په  xf2  د

د  پ ، وي5xتقسیم باقیمانه  مساوي پ    xfxf 21 تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ.د 

 د ک  پ   (مثال 81 xf1  د او پ   4 د تقسیم باقیمانه  مساوي پ  xf2  د تقسیم

 د پ  ، وي 3باقیمانه  مساوي پ     xfxf 21  .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

 د وښیئ چهې په   (مثال 81 xA او xB  د تقسهیم باقیمانهه  په  ت تیهب پولينهو  

sksمساوي پ   و اnmx د پ  ، وي    xBxA د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کولهو  .

 د لپاج  اړین  د  ت څو پ    nmxskx  د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړو.  

 د او  داسهې ت لاسه  کهړئ چهې په   cو ا bو ا  (مثال 82  cbxaxxp  34 

10222مساوي پ   د ضرب حاصلعباجت د باقیمانه   2  xx  .وي 

 د کههه  پههه   (مثهههال 83 xg  1 باقیمانهههه  پههه  ت تیهههباوx 1و اx پههه  ، وي

 د    xgxf  باقیمانه  ت لاس  کړئ. .

 پ  (مثال 84  cbxaxxf   ضریبون  داسې وټاکئ چې پ   cو ا bو ا a کې ت ينو  34

10122 مساوي پ  ضرب حاصل د د تقسیم د باقیمانه  2  xx وي.  

 

 

422  xx

422  xx

542  xx542  xx

542  xx

72 x72 x

72 x

cbxax 2

cbxax 2

cbxax 2

a12 x13 x

12  xx xf

12  xx

12 x
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7. xp 

 ک  xp  پ  پولينو   nxa د تقسیم وړ وي، کولی شو ولیکو: 

        1. xQxaxp
n

 

 د 1 جابطې ل  دواړو خواوو نسبپ x ت  مش ق نیسو: 

             xQxaxQxaxanxp
nn  
.

1 

           xQxaxQxanxa
n 


..
1 

    xQxa
n

1

1
.


 

 ک  xp پ    1n
xa یعنې، یې ب  ، مش قد تقسیم وړ وي  xp پ     1n

xaد تقسیم وړتیها وله ي ،

 ت  د مش ق نیونې ع لی  ت  x ک  نسبپ 1n مساواتو جدیف ب  ول و د لانهخ، پوجخ ت سر  کړو: 

      xQxaxp
n
. 

      xQxaxp
n

1

1
.


 

      


xQxaxp
nn

2

2
.




 

      xQxaxp n

n

1

1 . 

  

 )1یادون 

 دخ لپاج  چې د xp په   nxa د تقسهیم وړ وي اړیهن او کهاط شرط دا دی چهې خپله  xp  او ته 

 1n  پوجخ یې ټول م والی مش قون  پ ا   xa د تقسیم وړ وي. 

 )2یادون 

 دخ لپههاج  چههې د xp پهه   nax   تقسههیم وړ وي، اړیههن او کههاط شرط دا دی چههېد  xp  او تهه 

 1n پوجخ یې ټول مش قون  پ ا   ax  یعنې ول و چې:، د تقسیم وړ وي 

         0' 1   apapapap n 

 ږي چې ک ېک ثبوت ۍسانامثلا پ   xp په   2ax  یهې یعنهې، مشه ق د تقسهیم وړ وي xp په  

ax  ک  ول و،  د تقسیم وړتیا ل ي: 

     xgaxxp
2

 

     xgaxxp  2'                  xgaxxgaxxgaxxaxxp  22
2  

 ج  چېادخ توګ  ددخ لپ پ  xp پ  2ax  د تقسیم وړ وي بایه ول و چې: 

    0 apap 

 )3یادون 

ددخ لپاج  چې معادل  مضاعف ج ج ول ي اړین او کاط شرط دا دی چې، معادل  او ل  مش ق څخه  یهې 

 ت لاس  شوخ معادل  یو ګډ ج ج ول ي.

  nxa

p 
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 وښیئ چې (مثال 85  43 23  xxxp  پ  22x د تقسیم وړتیا ل ي. 

 ک  (مثال 86  cbxaxxxp   پ  24 31x د تقسیم وړ وي a .ت لاس  کړئ  

 کومو قی  ونو ته  cو ا bو ا a د (مثال 87  cbxaxxxp   په  حهه څلهوج  24 31x  د

 ؟ىتقسیم وړ د

 پ  (مثال 88  rqxpxxxp   قی  ونه  داسهې وټهاکئ چهې rو ا qو ا p کهې د پولينو  23

 xp  پ  21x 2 اوx د تقسیم وړ وي. 

یا ا (مثال 89    111   nn xnnxxp  تل پ  21x د تقسیم وړ دی. 

داسههې ت لاسهه  کههړئ ت څههو   (مثههال 91  02 23  axxxxf دججهه  معادلهه  یههو   دجی هه

 وجوس   د مضاعف ج ج ول ي،  0xf ج جون  ت لاس  کړئ. 

ضریبون  داسې ت لاس  کړخ چې dو ا cو ا bو ا a (مثال 91  dcxbxaxxxf  234

5

1
 

 پ   22
11  xx د تقسیم وړ وي. 

 ک  (مثال 92 xf پ   21x و ا د تقسهیم وړ وي  3xf 2  پهx په  ، د تقسهیم وړتیها وله ي

 د  xf .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

 (مثال 93 xp پ  پولينو دجج    اووم  41x و ا 41x 1 د تقسیم پ  پایل  کې په  ت تیهب و ا

،  باقیمانه  پ خ ایښې 1 xp ت لاس  کړئ. 

 (لامث 94 xf  چې پولينو  nNn دجج  د  داسې ت لاس  کړئ چې: 

 پ  خپل مش ق یعنې  )1 xf  د تقسیم وړ وي. 

 .د تقسیم وړ وي 1x پ   )2

3(     1, ofxf وي. 

 ل  دجخ واړو شردونو د xf   کړئت لاس  کولو کې ګټ  پوجت. 

 (مثال 95 xf  داسې ت لاس  کړئ چې پولينو دجج    پنځ  2xfپ   31x او   4xf  په 

 31x د تقسیم وړ وي. 

 ټول قی  ون  داسې ت لاس  کړئ چې a د  (مثال 96  0694 23  axxxxf دجج    جی د

 معادل  دو  مساوي ج جون  یا یو مضاعف ج ج ول ي او وجوس   معادل  حل کړئ.

کړئ چې د ثبوت (مثال 97 
!

...
!2!1

1
2

n

xxx
xf

n

 م  ج ج یو ساد  ج ج دی ېمعادل. 

 (مثال 98

1( a و اb  داسې ت لاس  کړئ چې  baxxxf nn  1 پ   21x .د تقسیم وړ وي 

 د پ  )2 xf ت لاس  شوو قی  ونو ت  محاسب  کړئ. د تقسیم خاج  قس پ د  

a

   21
2

 xx

 xf

 xf

 21xab,
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 قی  ونههههههههه  داسهههههههههې ت لاسههههههههه  کهههههههههړئ چهههههههههې qو ا pو ا nو ا m د (مثهههههههههال 99

  qpxnxmxxxf aaaa    پ  افاد  112 41x .د تقسیم وړ وي 

 (a  ستر دی 3 مغ  صحیح عهد دی چې ل) 

2223...1 داسههههې ت لاسهههه  کههههړئ چههههېقی ههههپ  x د (مثههههال 111  aaa  پهههه  افههههاد 

1...21   aaa xx  د تقسیم وړتیا ول ي. افاد 

 (مثال 111 xf داسې ت لاس  کړئ چې پولينو دجج    څلوجم  1xf په   21x و ا 1xf 

  پ 21x و ا د تقسیم وړ وي  11 f وي. 

 کړئ چې ک  ثبوت (مثال 112 yxf د تقسهیم وړ وي په  yx او په  م ناظ ت   yو ا xنسبپ  ,

 2yx  مم د تقسیم وړ دی. 

8. mm ax 

18( mm ax 

  mm axxp  
axax  0 

      RaaRap
mm
 

0 R 

ax تل پ   )1  د تقسیم وړ دی. 

 د ک  پ   )2 xp  د تقسیم خاج  قس پ د موجن  جهول ل  مخهې وټهاکو، نهو لانههخ مطابقهپ

 ت لاس  کوو:

  121 ....   mmmmm aaxxaxax 

1010مثلا 721  14721  پ  .د تقسیم وړ دی 

3( mm ax   مغ  مهال پ nn ax  د تقسیم وړ دی چې knm  وي، یعنې m د n  مضرب) ولو

 .جفپ ک  تاق( وي

1212مثلاً  ax   33 پ ax   3412 د تقسیم وړ دی، ځک  

 د یق  ۍلومړ 

     knknknknmm axaxaxxp  
nnnn axax  0 

      RaaRap
knknn  

0 R   

 (k  ويتاق  یاجفپ) 

 

ax

ax 

mm ax 

ax 
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 دوی   د یق 

rknm کړوتقسیم  n پ  m ک   

  rknrknmm axaxxp   

    rknrkn aaxx ..  
nnnn axax  0 

  rnkrnkn aaxaap ..  

 rrnk axa  

0 ددخ لپاج  چې باقیمانه  صف  شي بایه rr ax  خوشيax  0 دی نو پ  پایل  کېr 

knmrif  0 

152 وښیئ چې  (مثال 113 n  د تقسیم وړ دی 24 عهد پ. 

121112 کهړئ چهې ثبهوتلپاج   Nn د م   (مثال 114 2325   nnnnN  د  19 عههد په

 تقسیم وړتیا ل ي.

12،دبیعي اعهاد دي zو ا yو ا x ږو چېېپوم (مثال 115  zyx حل کړئ. 

28(  mm ax  

  mm axxp  
axax  0 

   









12:2

2:0

kmk

km
RaaRRap mm

 

1( mm ax   مغ  مهال پ ax  د تقسیم وړ دی  0R چې m جفپ عهد وي. 

 ږي:ېت لاس  ک لانهخ مطابقپ،  اساه ت لاس  کړو  ک  خاج  قس پ د موجن  د یقې پ )2

  12321 ......   mmmmmm aaxaxxaxax 

1010مثلا 721  28721  پ  د تقسیم وړتیا ل ي. 

  3( mm ax   مغ  مههال په nn ax   د تقسهیم وړ دی چهې knm 2 وي، یعنهې m د n  جفهپ

 .مضرب دی

 ثبوت

  mm axxP  

  knkn
ax 22

 

    knkn ax
22

 
nnnn axax  0 

      knknn aaRapR
22

   
0 R 

ax 
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1212 مثلاً ax  33  پ ax   د تقسیم وړ دی، ځک  3412
2


k

  

 پ  ټولیز  توګ 
n

m
mm، جفپ دی  ax  په  ax  148 یهو بهل مثهال جاوړو،، د تقسهیم وړ دی x  په 

16 x 14وا x 12 او x د تقسیم وړ دي. 

164 یاا (مثال 116 x  2  پ افادx 2و اx د تقسیم وړتیا ل ي. 

172 کړئ چې ثبوت (مثال 117 
n

. د تقسیم وړ دی 29  پ  1,  nNn 

 پ  کو  شرط (ال مث 118  mmmm
zyxzyx   پ  افاد   3333

zyxzyx   د

 ؟ تقسیم وړ د

38( mm ax  

  mm axxp  
axax  0 

     









12:0

2:2

km

kma
RRaaRap

m
mm 

1( mm ax   مغ  مهال پ ax  د تقسیم وړ دی  0R چې m تاق عهد وي. 

 :لانهخ مطابقپ ت لاس  کیږي، اساه وټاکو  یقې پک  خاج  قس پ د موجن  د  )2

  121 ....   mmmmm aaxxaxax 

3( mm ax   مغ  مهال پهnn ax  د تقسهیم وړ دی چهې  nkm 12  وي، یعنهې m د n  تهاق

 .مضرب وي

 ثبوت

  mm axxp  
   nknk ax 1212   

    1212 


knkn ax 
nnnn axax  0 

      1212 


knknn aaRapR 

     nknk
aaR

1212 
 

0 R 

 د وا بایه تاق وي m یعنې nkm 12  ټاکل سم دي. 

1212مثلاً  ax  44  پ yx   د تقسیم وړ دی، ځک  4312
12


k

 

 پ  تولیز  توګه  که 
n

m
mm تهاق وي، په  دخ صهوجت کهې  ax  په  nn ax  ښه  د  د تقسهیم وړ دی

ax 
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148وپوماوي لپاج  یو بل مثال جاوړ  x 116  پ x د تقسیم وړ دی. 

13 وښیئ چې (مثال 119 24 n  د تقسیم وړتیا ل ي 10 عهد پ. 

4515 آیا (مثال 111 yx   3  پ افادyx  د تقسیم وړتیا ل ي. 

6919 کړئ چې ثبوت (مثال 111 6919   د تقسیم وړتیا ل ي 44 پ عهد. 

48( mm ax  

  mm axxp  
axax  0 

     











12:2

2:2

kma

kma
RRaaRap

m

m
mm 

ax څکل  پ ېم  )1  ځک  د  د تقسیم وړ ن  دیm قی پ ت څ مې   mR ,0 ږي.ېن  ک 

 .نشو کولی د موجن  د یقې پ  ذجیع  ت لاس  کړوخاج  قس پ )2

3( mm ax  څکل  پ ېمnn ax   ؟د تقسیم وړ ن  دی  

147 یاا (مثال 112 yx   2 پ  افادyx   ؟تقسیم وړتیا ل يد 

9.  xp 

 :د مطابقپ پ  پا  کې نیولو سر 

      xqxxxxx nnn 1111 11    

 ک  xp  11 پ nx د تقسیم وړ وي، پ  مغ  صوجت کې  xp  پ  xq مم د تقسهیم وړتیها له ي ،

 .دخ حالپ معکوه پ  ټولیز  توګ  سم ن  دی دالب   

13پ  افاد   ک  کوم مثلاً x12پ  دخ صوجت کې پ ، تقسیم وړ ويد  xx د تقسیم وړتیا ل يمم. 

 کههههههړئ چههههههې ثبههههههوت، دبیعههههههي اعهههههههاد وي sو ا rو ا kو ا mو ا n کهههههه  (مثههههههال 113

  srkmn xxxxxxf 515253545    پهه  افههاد   1234  xxxxxg  د  افههاد

 . تقسیم وړ د

 پ  کهو  شرط (مثال 114  nxxxxf 242 ...1   په  افهاد   nxxxxg  ...1 2 

 .1n د تقسیم وړ د افاد 

 کو  شرطپ   (مثال 115  12  mm xxxp  12 پ  xx د تقسیم وړ دی. 

 د ک  پ   (مثال 116 xf  د وي، په   5 د تقسهیم باقیمانهه  مسهاوي په  2xf  د

 تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ.

 د کهه  پهه   (مثههال 117 xf  23 د تقسههیم باقیمانههه  مسههاوي پهه x د پهه  ، وي 

 1xf .د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ 

ax 

mm ax 

  1...21   xxxxxq nnn

94 x32 x

42 x1x
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 د ک  پ   (مثال 118 xf  د تقسیم باقیمانه  مساوي پ x5   د وي، په  12 xf 

 د تقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ.

 د که  په   (مثال 119 xf  د په   ،وي 5 د تقسهیم باقیمانهه  مسهاوي په  32 xf 

 دتقسیم باقیمانه  ت لاس  کړئ.

 د ک  چې خ پ   (مثال 121 xf  د په  ، وي 2د تقسهیم باقیمانهه  مسهاوي په 

 3xf باقیمانه  مساوي پ  څو د ؟ 

 (مثال 121 xf  داسې ت لاس  کړئ چې پولينو دجج    دجی   2xf پ   22x و ا  2xf 

 پ 22x  ول يد تقسیم وړتیا. 

 (مثال 122 xf ږو چېېاو پوم دى پولينو دجج    څلوجم  1xf په   22x 2)و ا( xf په  

 24x د تقسیم وړتیا ل ي. 

 ک   323 f وي ، xf  ت لاس  کړئ پولينو. 

 (مثال 123 xf داسې ت لاس  کړئ چې پولينو دجج    پنځ   3xf  پ 31x و ا  3xf پ 

 31x د تقسیم وړتیا ول ي. 

 ږو چهېېپهوم (مثال 124  1xf په   41x و ا  1xf په  41x  د تقسهیم وړتیها له ي، که 

 xf دجج  وي نو ت لاس  یې کړئ  اووم. 

 (مثال 125 xf  داسې ت لاس  کړئ چې پولينو دجج    پنځ   2xf په   31x و ا  4xf 

  پ 31x د تقسیم وړتیا ول ي. 

23133کړئ چې ثبوت (مثال 126   cba xxx  د افاد a و اb و اc  12ټولو قی  ونو ت  پ  xx 

 د تقسیم وړتیا ل ي.

10.  

شهو د  پ  ځانګړي توګ  ک  بحث د تقسیم پ  یو  ثابهپ عههد وي، کهولی ،لېئوړتیا هې ی مسد د تقسیم 

 حل کړو.يې  جیاضي د اس ق ا پ  د یق 

کړئ چهې  ثبوت (مثال 127  nnnnANn n 6116, 234   عههد د مه n  د  14 لپهاج  په

 تقسیم وړتیا ل ي.

 کههړئ چههې ثبههوتد اسهه ق ا د یقههې پهه  م سهه   (مثههال 128    112
1 

 nn
xxxp  پهه  پولينههو 

12  xx دتقسیم وړ د . Nn 

 

 

 

12 x22 x

1x2x

12 x124  xx
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11. xp   xhxg .

عهد Aک صوجت کې پ  دخ ( یعنې ګډ مقسو  علی  ونل ي) اعهاد نسبپ بو  بل ت  لومړي وي,ab ک 

 .مم د تقسیم وړتیا ل يabیعنې  ،یې اړونه  حاصلپ   د ضرب  ،اعهادو د تقسیم وړ ويbواa پ  دوو

 :مثلاً

دخ اسهاه  په( نسبپ یو  بل ت  لهومړني دي 3و ا 2) د تقسیم وړ دی 3 او مم پ  2 عهد مم پ  12

 .مم د تقسیم وړتیا ل ي 6 یعنې يې د ضرب پ  حاصل 12

، کل  چې ګډ مقسهو  علیه  یهې د بلل کېږي ۍت  لومړن ېاو بل خنسبپ یو  افادخالجيي  خدو – تع یف

 پ  توګ  )ن  د یو  عهد پ  توګ ( ونل ي. افاديالجيي 

مثلاً    12,24  xx عههد د  2 یې په  خدواړ مم دي ک  څ   ۍت  لومړن ېبل خنسبپ یو  افادخ

12 داسې حال کې چې دو  پ  ،تقسیم وړتیا ول ي x 13 او x ته  لهومړني نه   ېبل خنسبپ یو  افادخ

 پ  خځک  دواړ  دي 1x د تقسیم وړتیا ل ي. 

 :پ  مکل  مم سم دي افادوقانون د الجيي قابلیپ  د تقسیمد د اعهادو اړونه 

ک   xh و ا xg صهوجت کهې دخپه  ، نسبپ یو  بل ت  لهومړني وي  xp  مهم په  xh  او مهم په 

 xg یعنې د ضرب پ  حاصل يې،، د تقسیم وړتیا ل ي    xgxh  .مم د تقسیم وړ دي 

کړئ چې ثبوت (مثال 129  1235  xxxxf  123 پ  xxx .د تقسیم وړتیا ل ي  

 ضریبون  داسې ت لاس  کړئ چهې dو ا cو ا bو ا a (مثال 131  dcxbxaxxxf  234 

  پ  11 2  xx د تقسیم وړ وي . 

 کهه  (مثههال 131  422  xxxf پهه      xx د، د تقسههیم وړ وي
22

55








 افههادخ 

 قی پ ت لاس  کړئ.

dcxbxaxxک   (مثال 132  پ  افاد 234 41xد تقسیم وړتیا ول ي a ت لاس  کړئ. 

ت لاسه    دوو اعههادو مج وعه ودغه د، دی 323 د ضرب حاصهلد دوو م والي تاق اعهادو  (مثال 133

 .کړئ

 ؟تل پ  کو  عهد د تقسیم وړتیا ل ي  د دجیو م والي جفپ اعهادو مج وع (مثال 134

 ؟تل پ  کو  عهد د تقسیم وړتیا ل ي د ضرب حاصلد دجیو م والي اعهادو  (مثال 135

01234 ک  (مثال 136  xxxx وي د 
520

100100

2 








xx

xx
A حاصل ت لاس  کړئ. 

 

 

 

   xhxg 
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12.  

حقیقهي جه جونو په  د ) اړونه بحث کې، کولی شو د مقسو  علی  مومومي جه ج څخه  د وړتياتقسیم د 

 د مومومي اعهادو اړونه ځینې تړونون ، ټکي او قاعهخ وپېژنو. شان( کاج واخلو، پ  دخ اړ  اړین  د  چې

1b  1ت  وجت  اعهادو ت  خالص مومومي اعهاد وايي او ba  مخ لط وايهي ت  وجت  اعهادو ت .

 ښيي i پ  1 پ  الجي کې مع ولاً imainaire. 

 لانهخ جابطې د مومومي اعهادو اړونه ع لیو کې کاجول کیږي.

,...,1,,1 5432 iiiiii  

 :او یا پ  ټولیز  توګ 

iiiiii kkkk   3424144 ,1,,1 

 ، حقیقي عهد دی.د ضرب حاصلد دوو مزدو  مخ لط اعهادو 

   222 ibabiabia  

 122  ba 
22 ba  

22 babiabia  

(  واحه مومومي مکعبون 

حقیقهي یها مومهومي  nمعادله   1nx چهې ثبوتهوو، ج جون  له ي 1 دو  حقیقي 1 لک  څ نګ  چې

 .دل   مومومي مکعبون  ت لاس  کیږي، ج جون  ل ي

  
2

31
,

2

31
,101113 321

233 i
x

i
xxxxxxnif

nx 



   

 بل سر  مساوي دی.ل   يې م  یو  مج وجپ  دخ معنی چې د  ،ځانګړنې ل يواحه مومومي مکعبون  جالبې 

3

2

2

2
2

31

4

3231

2

31
x

iii
x 




















 
 

2

2

2

3
2

31

4

3231

2

31
x

iii
x 




















 
 

13 دغه  ج جونه  مهم په ، ښهیوو 2j او i په  پ  م هخ توګ  مغ  مع هولاً x  معادله  کهې او مهم په 

013  xx  یعنې ل و چې، معادل  کې صهق کوي: 

01;1 23  jjj 

1;01 او يا پ  ټولیز  توګ  13233   kkk jjj 

( دو  د   ج جون  ول ي، دغ  ج جونه  دو  په يک  یو  حقیقي ضریب ل ونکې معادل ، موموم ثبوتوو

به   ج ج وي،  ېحقیقي ضریب ل ونکې معادلد یوخ  یو  بل مزدو  دي، یعنې ک   bia bia 
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لپهاج   ، پ  بل عباجت که  د دىیې مم ج ج  xf  پولينهو حقیقهي ضریهب ل ونکهې 

 لپاج  مم مساوي پ  صف  کیږي. مساوي پ  صف  شي، د 

 چېشرط پ غوښ ل شوی، پ  دخ قی  n د (مثال 137   nn
ii   .وي 11

 کهههړئ چهههې ثبهههوتع لیهههې پ تههه  لههه  د تقسهههیم  (مثهههال 138  5352 24  xxxxf  پههه 

522 2  xx .د تقسیم وړتیا ل ي 

کهړئ چهې  ثبهوت (مثال 139    11  nn
xxxf  په  افهاد   11 2  xxxx  د تقسهیم

 . وړتیا ل ي

(n   د تقسیم وړتیا نل ي 3 پ اق عهد دی چېتمغ) 

 (مثال 141    nnn
yxyxyxf ,  ف ضوو افاد. 

 کههړئ چههې ثبههوتد تقسههیم وړتیهها ونلهه ي،  3  اق عهههد وي او پههتهه n کهه (  لههومړی yxf  پهه  ,

  22 yxyxyxxy  د تقسیم وړتیا ل ي افادخ. 

 ېکههړئ چهه ثبههوتمسههاوي پهه  یههو وي،  دتقسههیم باقیمانههه  n د کهه  پهه  ( دویههم yxf  پهه  ,

  222 yxyxyxxy  د تقسیم وړ دی. افادخ 

 تجزی  کړئ. افادخد حل پ  م س  ، لانهخ  لېئد مس (یمېدج 

 کههړئ چههې ثبههوت (مثههال 141    1coscos1cos1    xnxnxxf nn  پهه  افههاد 

1cos22  xx  د تقسیم وړتیا ل ي افاد.  

 (مثال 142       nnn
yxxzzyzyxf ,,  کړئ چې ثبوتف ضوو،  افاد: 

( ىلومړ  zyxf 16پ  ,,  kn  حالپ کې پ xzyzxyzyx   د تقسیم وړ دی. 222

(دویم zyxf 16 پ  ,,  kn  حالپ کې پ  2222 xzyzxyzyx  .د تقسیم وړ دی 

 .تجزی  کړئخ افادخ لانهخ دو ( یمېدج 

     555
)1 xzzyyx  

     777
)2 xzzyyx  

 کړئ چې ثبوت (لمثا 143   nnxnx nn sinsin1sin2  1 په  افهادcos22  xx 

 .د تقسیم وړتیا ل ي

 

 

 

 

 

 

biax 

biax 

6

1n
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 ځوابون 

 (ځواب 1

















12

5

7

41

n

m

mn

m
 

41: m  د باقیمانه  دجج 

7: mn  د خاج  قس پ دجج 

12: n  د مقسو  دجج 

 (ځواب 2

  143 234  xxaxxxp 

 xp پ ax  د تقسیم وړتیا ل ي: 

axax  0 
  0 apR 

          01430143 244234
 aaaaaaaaaap

0143 2  aa 

3

1
,1  aa 

 (ځواب 3

  3235  sxkxxxp 

 xp  1 پx د تقسیم وړتیا ل ي: 

101  xx 

          03111101
235

 skpRp 
4 sk 

 د پ   xp  4 باقیمانه  مساوي پ  د: 

101  xx 
    411  Rp 

            43111
235

 sk 

      6 ks  

   

















1

5

6

4
,

k

s

ks

sk
 

 (ځواب 4

  13 257  xxxxp 
101  xx 

        RRp  111311
257 

1x

 

 
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2 R 

 (ځواب 5

  xxxxp 33 23  

د پ   xp  د  26 باقیمانه  مساوي پ: 

axax  0 

       aaaapR 3326
23
 

2633 23  aaa 

126133 23  aaa 

  271
3
 a 

  33
31  a 

331a 
2 a 

 (ځواب 6

  634 23  xmxxxp 

 xp  2 پx د تقسیم وړتیا ل ي: 

202  xx 

        062322402
23

 mRp 
066432  m 

0432  m 
8 m 

 (ځواب 7

 xp  1 پx د تقسیم وړتیا ل ي: 

101  xx 

          01211101
234

 cbap 

  3cba 

 د پ   xp  3 باقیمانه  مساوي پ  د: 

202  xx 

          32222232
234

 cbap 

  2348 cba 

 د پ   xp  د  2 د تقسیم باقیمانه  مساوي پ: 

101  xx 

          21211121
234

 cbap 

  3cba 

ax 

2x

1x

3



25   تقسیمپولینومونو د  















2348

3

3

cba

cba

cba

 

  دغ  سیس م حل زد  کوونکو ت  پ ېږدو. د، محاسبې وړ ديد  cو ا b او a ل  پاسنیو معادلو څخ 

 (ځواب 8

 
 

9,3
6

624

721

02248

71

02

























ba

ba

ba

ba

ba

f

f
 

 (ځواب 9

         kabxbaxxpkbxaxxp  2 
baxbax  0 

       00
2

 kabbabababap 
0 kab 

abk  

 (ځواب 11

       4423 23  xxxgxxxp 

                024242222322
23

 pgp 

 (ځواب 11

     11   mmm xmxmxxp 

       1....11 321   mmmm xxxxxmxxp 

      1....1 321   mmmm xxxmxxxp 

            1321 ...1   mmmmmmm xxxxxxxxxp 

            1...1111 33221   mmmm xxxxxxxxxp 

               1...1...111111 212321   mmmmm xxxxxxxxxxxxxxp

           1......1111 212321   mmmm xxxxxxxxxxxp

          1......1 213212112
  mmmmmmmm xxxxxxxxxxp

        
 

  
xq

mmm xmxmmxxxp 1...21.1 3212
  

      1...21 321   mmm xmxmmxxq خاج  قس پ xp   بax    . 

 

 

 

 

1mx

3 mx
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 (ځواب 12

Rp

pxx

Rpxx










































4

1

?
4

1

4

1
0

4

1

4

1

4

1
014

 

 (ځواب 13

            2121 333  xgxxpxgxxp 

      211 323  xgxxxxp 
2 R 

 (ځواب 14

            4141 3632  xgxxpxgxxp 

        411 32423  xgxxxxp 

        411 32243  xgxxxxp 
4 R 

 (ځواب 15

عههد مقسهو   6د، عهد مقسهو  علیه  ګهان دي 6 د، دغ  ج جون ، ک  دغ  معادل  سم ج جون  ول ي

 :علی  ګان مساوي دي پ 

 6,3,2,1  

 پولينومونه دجج    پنځ  يزموین  ښيي چې، ک  د معادلې د کيڼ لوج ا مس قي   xp ونومهوو، نهو له و

 چې:

      03,02,01  ppp 

 دخ اساه  پ xp  1,2,3 پ  xxx  ړونه حاصل یهې د تقسهیم وړتیها د ضرب پ  ااو پ  پایل  کې

 ل ي او معادل  پ  لانهخ توګ  شکل غوج  کوي:

     013321 2  xxxx 

 .اعهاد دي 3و ا 2و ا 1 چې حقیقي ج جون  یې مماغ 

 (ځواب 16

 xf  2 پx د تقسیم وړ دی: 

202  xx 

    08222102 1  nn aaf 

  08221  nn aa 

082  n 

8 nn 

  23 x

  03 p

n2
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 3 n 

    8213 23  axxaxfnif 

  82 233  axxaxxf 

     82 323  xaxaxxf 

      4222 22  xxxxaxxf 

    422 22  xxaxxxf 

      4212 2  xxaxxf 

      
 

  
xQ

xxaxxf 4212 2  

د ې پ  یعن xf خاج  قس پ پ  لانهخ توګ  دی: 

    421 2  xxaxQ 

 (ځواب 17

  dcxbxaxxf  23 
2)1  dcba 

  01)2  dcbaf 

 د پ   xf  باقیمانه  مساوي پ x1  د: 

101 22  xx 

  dcxbxaxxf  23 

    dcxxbxax  22 

      xdcxbaxRf  1111 
xdcxbax  1 

     1,11  bdcaxbdcax 

1,0,1

1

1

0

2























dcba

ca

bd

dcba

dcba

 

  13  xxf 

 (ځواب 18

 ک   224 aqxpxxxf   12 پ  پولينو x 12بایه باقیمانه  یې له  ،  د تقسیم وړ وي x 

 :مساوي پ  صف  شيسر  

      2222 aqxxpxxf  

  0101 2  aqxpf 

 2x

12 x
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  01 2  apqx                 

 1,0 2  apq 

 

    2222 1 axaxxf  

   222 1 axx  

 یعنې xf  22 پ ax   د تقسیم وړ دیمم. 

 (ځواب 19

 xf   لmپ  لانهخ توګ  یې پ  پا  کې نیسو:څخ    ېدجج 

         xxxxAxf .... 

m ،  پ  کلي حالپ کې) ,,...,  ی شي حقیقي یا مومومي ويلج جون  کېه) 

 دخ لپهاج  چهې او د دججه  دی 1m دجج  ل ونکې تابع مشه قm دغ  د xf په   xf   د تقسهیم

 وړتیهها ولهه ي بایههه xf و ا xf  ،1m 1 دغهه ، تهه منګ ګههډ جهه ج موجههود ويm  ګههډ ج جونهه 

  :نیسو او ف ضوو چې ,...,,

            xxAxfxxxx   .. 

        xxxAxf   

پ   بایه  x  خهڅ حههونود تقسیم وړتیا ول ی، د قوه دنن  دوو   x'   په x  د تقسهیم

 وړتیا ل ي، نو بایه   xx   مم په     x  ،دد تقسهیم وړتیها و له ي x'   2دججهm  د او

 x   1دججm :د  او بایه و ل و چې 

     xxx   

یعنی بایه  x  پ x چې  د شونېدا مغ  مهال ، د تقسیم وړ وي    یو له x   جه جونو سر

 و مثلاًا مساوي وي  ،پ  دخ صوجت کې xf :پ  لانهخ توګ  شکل غوج  کوي 

     xxxf 1

2
 

 :ږي چېېل ت  دوا  وجکړو، پایل  ت لاس  کک  پ  م هخ توګ  اس هلا

   mxAxf   ... 

 د  01 f او   10 f شردونو لپاج  ل و چې: 

    0101 
m

Af  
01   

1 

 

    1010 
m

Af  

  1;1  
m

A 

 xf 

4x

1
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 m
A

1

1


 

  m
 1 

  m1
1


 

m













1

1
 

 m1 

     mm
xxf 11  

 (ځواب 21

aa د ف مهها قضههیې مطههابق p  ،bb p    دخ اسههاه تفاضههل یههې یعنههې  پهه، د تقسههیم وړ دي پهه 

 baba pp   مههم پهه p  د تقسههیم وړتیهها لهه ي. لهه  بههل پلههو  د ف ضههیې مطههابقpp ba  د p 

ba مضرب دی، نو    پ مم ب p وو چې، ف ض د تقسیم وړتیا ول يptba   صهوجت وي، په  دخ

 کې ل و چې:

  pppp bptbba  

  pppppp btptPb
pp

ptbpb 










  ...

2

1
. 2221 

  pppp tptPb
pp

ptbp 


  ...
2

1
. 2221 

 











  pppp tptb

pp
tbp 22212 ...

2

1
 

pp دخ اساه  پ ba   2 پp د تقسیم وړ دی. 

13 د یو  خلاف او د a ړئف ض ک (ځواب 21 x لانهخ تابع پ  پا  کې نیسو:، معادلې یو ج ج وي 

    11 22
 kk

xxxf 

 :واضع ښکاجي چې 

    11 22
 kk

f  

  1222  kk
 

  123  kkk
  

12  kk  

 
1

13






k

k




 

0 

 :پ  م هخ توګ  

p

ka
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    0111 24222  kkkk
f  

 دخ اساه  پ xfk2  تابع په      012222  axxaaxaxa   د تقسهیم وړ د

 چې د
a

b
x  ل ي چې الپاج  دا معن  kkk

baba 222
  22  پ افاد baba  د تقسیم وړ د . 

 (ځواب 22

202  xx 

     
11

1120

1

0020

0

0220

0
1

9102
1

2






 

11R 
    1100 323  xxqxxxxq 

 (ځواب 23

202  xx 

      13126

13

6222

6

2021

2

1322

1

2012

2
1

12030
1

2





 

13R 

  622 234  xxxxxq 

 (ځواب 24

202  xx 

158331

12311
2


 

  833 23  xxxxQ 

 (ځواب 25

101  xx 

          1353111315131
23

 pp 

  01  Rp 

 xq  دجج  خاج  قس پ دی  دوی: 

     0113531353 22323  cbxaxxxxxxxxxP 

     
     

cbxaxcxbxaxxxx  22323 1353

    cxbcxabaxxxx  2323 1353

1   1120 
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1,2,3

1

3

5

3























cba

c

cb

ba

a

 

 xq      123 22  xxxqcbxaxxa   

 (ځواب 26

    224: mn دجج  خاج  قس پ 

 :دجج  معادل  د   یو  دوی د ، یعنې خاج  قس پ  2 د خاج  قس پ دجج 

13

22

2

24







x

nmxax

xbxax

 

     1322221322 22344224  xnmxaxnxmxaxbxaxxnmxaxxbxax

    123222 2344  nxmxanmxaxbxax 

4

3
,

2

3
,3,0

122

32

02

0























anbm

n

bm

an

m

 

   
2

3

4

3
: 22  xxqnmxaxxq خاج  قس پ 

 (ځواب 27

 2042  xx 

        17222222282
23

 RpR 
3 R 

 .دجج  دی  خاج  قس پ دوی 

   3421722228 223  cbxaxxxxx 

34442221722228 22323  cbxaxcxbxaxxxx 

    34424221722228 2323  cxbcxabaxxxx 

5,3,4

1734

2242

2242

82























cba

c

bc

ab

a
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 (ځواب 28

  ف ض کړو:يې داسې  دجج  دی او کولی شو، 4خاج  قس پ د تقسیم 

 
     








Rxqxxp

bxbxbxbxbxq

2

43

2

2

3

1

4

0 

 

   Rbxbxbxbxbxxxx  43

2

2

3

1

4

0

35 2123 

  Rbxbxbxbxbxbxbxbxbxbxxx  43

2

2

3

1

4

04

2

3

3

2

4

1

5

0

35 22222123

         Rbxbbxbbxbbxbbxbxxx  434

2

23

3

12

4

01

5

0

35 22222123 

100  ab 

2120011  abab 

1123122  abab 

2120233  abab 

6122444  abab 

131362145  RabaR 

  622 234  xxxxxq 

 اساه منځ   جاغلی.  دغ  د یقې پ جهول د  موجن پا  وکړئ چې د

 (ځواب 29

    34
222  xxx 

  
 

  
xq

xxxx 81262 23  

81268126 2323  cbacbxaxxxxx 

 (ځواب 31

101 33  xx 

          132 3232393  xxxxxxp 

          11131211 2293  xRxpR 

11321 2  xR 

13 2  xR 

 (ځواب 31

       









xxxxxxp

xx

22242

22

2

101
 

          xxxRxpR  111211
242 

3ab

8,12,6  cb

  xxx  2
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22  xR 

       









xxxxxxxxp

xx

2323223

33

2

101
 

        xxxxRxpR  22223 11211 

12 2  xxR 

 (ځواب 32

     











cxxbxxaxp

a

b
xbax

nn

nn

223
.

0
 

                                               
  cx

a

b
bx

a

b
aR

a

b
xpxR n 




























2

2

3

.
  

R 

c
a

b
x

a

b

a

b
pR 










2

3
2

2

3

 

c
a

b
x

a

b
R 

2

3
2

2

3

 

 (ځواب 33

   









baxxxxp

xx

2

23 101
 

    baxxxxpR  16212 

 









6

321
162

b

aa
baxx

 
 (ځواب 34

   










101 33

215347

xx

xxxxp
 

    2153 11 xRxpR  

     
2xR  

 (ځواب 35

 sincos0sincos  xx 

     333333 sincos.sin2cossin2sincos  mxxxpmxxxp

       33
sincossin2cos  xmxxp 

       33
sinsinsin2sin  mxp 

2x
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   sinsin2sin 23  mxp 

   23 sin2sin2 mxp  

 xp  پ  sincos x د تقسیم وړتیا ل ي : 

  0sin2sin20 23   mRxp 

  0sinsin2 2  m 














sin0sin

0sin2 2

mm
 

 (ځواب 36

 د پ   xp1 د  1 باقیمانه  مساوي پ د. 

       









11

101

323

1

36

1

33

xbxaxpbxaxxp

xx 

      111111
23

1  baxp 

                                                                                              0 ba 

                                                                                                    ba  

 د پ   xp2  تقسیم باقیمانه: 

 









baxxxp

xx

2

202

2

2

2

 

      baRxpR 2222
2

2  
babaR  ;224 

baR 224  
4 R 

 (ځواب 37

       









3232

303

2223

22

bxxaxxxpbxaxxxp

xx
 

      03332032  bxaxxp 
0336  abxx 

   









1033

606
0336

aa

bb
abx

 
 

 

13 x

2x

3sin

sinm

x
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 (ځواب 38

   









1

101

22

22

xxxxp

xxxx
 

    111
23  xxxRxxpR 

  1122  xxxx 

   1121  xxxx 

  1 xxx 

  12  xx 

  11  xx 

0 

 (ځواب 39

         









11

001

22232346

22

xxbxaxxpbxaxxxp

xx
 

        0111101
23

 xbap 
011  bxa 

 









202

0
02

aa

b
abx 

   240343  ab 
8 

 (ځواب 41

yxyx  0 

       3333
zyyzyyyxp  

333 zyz  
0 

 (ځواب 41

د  پ   xp  د  1 تقسیم باقیمانه  مساوي پ: 

       









11

101

32336

33

xbxaxpbxaxxp

xx
 

      11111
22  baRxp 

0 ba 

د پ   xg  تقسیم باقیمانه: 

13 x

2x

2x

  333
zyy 
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 







baxxxg

xx

2

202

2
 

      baRxgR 2222
2

 
422  baR 

  42  baR 

  402  R 
4 R 

 (ځواب 42

       









11

101

23236

22

xxxxfxxxf

xx
 

      1111
32  xRxfR 

xR  
 (ځواب 43

 
 









31

31
1:

g

f
xif لومړی حالپ 

 .د  ثبوتل  ئپ  دخ حالپ کې مس

1: xif دویم حالپ 

وو چې ثاب    xfx 1 پ     xgx 1 د تقسیم وړتیا ل ي: 

       01101 2  xxxxgx 

013  x 

13  x 

 

      2312311   pnm xxxxxfx 

        pnm
xxxxxx 32331  

  211 xxx  

13  x 
11 

0 

 چې  شو  ثبوت   xfx 1 پ    xgx 1 1 دx   پ  صوجت کې د تقسیم وړتیا ل ي، پ  دخ توګ

 ټولو حقیقي قی  ونو ت  x د xf  پ  xg  د تقسیم وړ دی افاد. 

 

 0;  ba

13 nx
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 (ځواب 44

 حکم سم دی. ېلئلپاج  د مس 1x د

 چههههههې ثبوتههههههووسر  ضربههههههوو،  1x لهههههه و مقسههههههو  علیهههههه  امقسههههههو  لپههههههاج   1x د

  4535251551   rqpnm xxxxxx  پهه  افههاد  11 234  xxxxx  د تقسههیم

 . وړ د

101 55  xx 

               43245352555 111 xxxxxxxxxxxxxxx
rqpmm

 

15  x 
11 

1 

 (ځواب 45

    111 11   xxxxx nnn  

ک  xp11  پ nx  یا  1...1 1   xxxx nn   د تقسیم وړتیا ول ي نو د مقسهو  علیه  په

 یعنې م  یو  عامل 1x  1...1 او   xxx nn د تقسیم وړتیا ل ي. 

15 پ  افاد   ک  یو  مثلاً x  په  یعنهې، (عاملونه  په  مقسهو  علیه  د) تقسیم وړتیا وله يد  1x و ا

 1234  xxxx ځک ، مم د تقسیم وړ دي: 

  111 2345  xxxxxx 

 پ  عاملونو مم د تقسیم وړتیا ل ي. افادخ ېد تقسیم وړتیا ول ي، د مغ افاد   پ  بل  افاد  ک  یو : پایل 

 (ځواب 46

 ثبوت کړو چېاړین  د   xA  17 پ x د تقسیم وړتیا ل ي. 

  1....11 4567  xxxxx 

               









tssrrqp
xxxxxxxxxxxxxxA

xx

2727227327427527627

77 101
 

                tssrrqp
xxxxxxRxAR

2222324252627 11111111 

123456  xxxxxxR 

 xA د پهه  پایلهه  کههې پهه  ،  د تقسههیم وړ د افههادخپهه  فهه ض شههوي  xR  

 باقیمانه  مساوي پ  صف  د .

 ک (ځواب 47 xp 15 پ  x       111 234  xxxxxxgx ،د تقسیم وړ وي 

 چې ثبوتوو xp  پ   xg د تقسیم وړ دی. 

   01101 234234  xxxxxxxxx 

015  x 

1456  xxx

0
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15  x 

           









srkmn
xxxxxxxxxxp

x

55253545

5 1
 

  11 2345  xxxxRxpR 
0 R 

 (ځواب 48

        1111 24222242  xxxxxpxxxxxp nn  

     11 222  nxxpx 

1

1
)(

2

22








x

x
xp

n

 

        1111 2  xxxxgxxxxxg nn  

     11 1  nxxgx 

 
 
 1

11








x

x
xg

n

 

 
 

  
  

   
    111

111

11

11

1

1
1

1
1

1

11

12

22

1

2

22




































x

x

xxx

xxx

xx

xx

x

x
x

x

xg

xp n

n

nn

n

n

n

n

 

11بایه  nx 1  پx د تقسیم وړتیا ول ي: 

 







 1

101

1

1

nxxp

xx
 

    RRxp
n




111
1

1 
02  Rknif 

 د لانهخ شرط پ  صوجت کې  knxp 2,  پ   xg د تقسیم وړتیا ل ي. 

 (ځواب 49

 د پ   xf  1 باقیمانه  مساوي پ  د: 

101 22  xx

            edxxcxxbxaxxxfedxcxbxaxxxf  2222222345 

          edxcxbaxxf  111111
222 

1 ebxcbxax 

      11 ecadbx 

 د پ   xf  د  1 باقیمانه  مساوي پ: 

12 x

13 x

1

11





x

xn

 11 nx

dx

1
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       









edxcxxbxxaxxxf

xx

23323

33 101
 

 

        111111 223  edxcxbxaxxf 

122  edxcxbaxx 

      112  bedaxcx 

 او  دوو  : سیس  ونو ل  حل څخ 

1,1,1,0,1

1

0

01

1

01


























edcba

be

ad

c

eca

bd

 

  1245  xxxxxf 

 (ځواب 51

     









11

101

225

22

xxxxpxxxp

xxxx
 

    111
22  xxxRxxpR 

  1122  xxxxR 

    12 22  xxxxxR 

    12121  xxxxR 

   12222  xxxxR 

  12221  xxxxR 
12221  xxxxR 

0 R 

 (ځواب 51

           









xxxxxxxxpxxxxxxp

xxxx

2222422358

22

22

0
 

          xxxxxxxRxxpR 
242 2 

     2222 2 xxxxR  

     xxxxR  2
2 

xxxR  22 2 

 

 2x
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xxR  23 

  xxR  3 
xR 4 

 (ځواب 52

     









11

0

224

22

xxpxxp

nmxxnmxx
 

 xp  پ nmxx 2  د تقسیم وړ د . 

    010
22  nmxnmxxpR 

012222  mnxnxm 

  01222  mnxnnmxm 

012223  mnxnnmxm 

 











01

2,002
012

22

23

223

nmn

nmmmnm
nnmxmnm 

  010100 222  nnnmif 

 لپاج  معادل  حقیقي ځواب نل ي.  0m د

  01.22 22  nnnnmif 

012 22  nn 

012  n 

12  n 

12  n 
1 n 

  nmmnif 2;121 22  

 nmmnif 2;121 22  

2m 

 .ی شيلقی پ ت لاس  کېه  m لپاج  د 1n د

 :پ  کلي حالپ کې









2

1

m

n
و  









2

1

m

n
 

 (ځواب 53

     









kk xxxpxxp

xxx

23

22 101
 

1
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    kxxRxxpR 112  

 kxxR  2 

  kxxR  1 

 kR 1 

 1 R 

 (ځواب 54

       









77

0

22235

22

xxxxxpxxxp

xxxx
 

      7
22  xxxxRxxpR 

    722  xxxR 

72  xxR 
7 xxR 

72  xR 

 (ځواب 55

         









4444

101

222222

22

xxxxxxxxf

xxxx
 

          441141411
222  xxxxxxxRxxfR 

    4414412412 222  xxxxxxxxxR

441444842 2223  xxxxxxxxxR 

122 23  xxxR 

    122 22  xxxxR 

    12121  xxxxR 

12222  xxxxR 

 
12  xxR 

  11  xxR 

0 R 

 (ځواب 56

 

         









1342

1201201

222222

222

xxxxxxxxxf

xxxxx
 

          11212312412212
222  xxxxxxxxRxxfR 

4

4
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    1123614441442 222  xxxxxxxxxR

1123641616288 2223  xxxxxxxxxR 

212188 23  xxxR 

    212188 22  xxxxR 

    2121218128  xxxxR 

163216 2  xxR 

  16321216  xxR 
0 R 

 (ځواب 57

 :موین ، لک از  خعادي حل لاج  خیو  خد م  

 مس قیم تقسیم او ل  صف  سر  د باقیمانه  م حه کول. )1

nxmxد  )2 2   ف  سر  صپ  وضع کولو سر  د تقسیم باقیمانه  محاسب  کول او وجوس   یې ل

 م حه کول.

 ضریبونو د یقې کاجون . ود نامعین )3

ل  هی   سهاد  ئدغ  ټولې حل لاجخ موږ هې و اوږدو او س ړو ع لیو ت سر  کولو ت  مجبوجوي، خو دغ  مس

 :ئحل لاج  ل ي، پا  وکړ 

    abbaba 2:
222  ون ياد 

  22224 24 axax  

  222 42 axax  

  axaxaxax  2222 22
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
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








22
4 22 a

xax
a

xax 

 :ک  د مقسو  او مقسو  علی  عاملون  سر  پ تل  کړو، نو ل و چې















2
2

22

a
n
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a

xaxnmxx 















2
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22

a
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xaxnmxx
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 (ځواب 58

       









422224224

2222 0

axmaxxpaxmaxxp

aaxxaaxx
 

      00 4222222  aaaxmaaaxaaxxpR 

  02 4434322  amaxmaaxaxa 

  02 4434322  amaxmaaxaaaxa 

02 4434343  amaxmaaxaaxa 

04433  maamaxa x
 

    011 43  mamxa 

   01 43  axam 

   012  axma 

    1;012  mifRaxmaR 

 دی. 1m ځواب

 (ځواب 59










2

1
02

2

12

x

x
xx 

 xp 22 پ  xx د تقسیم وړتیا ل ي. 

 
 








02

01

p

p
 

           04141121201
234

 bbabapif 

                                                             04422  bbaba 

                                                 02424 baba 

            04242222202
234

 bbabapif 

                                                     048416832  bbaba    

                                              144416 baba 

   




















2

1

1

14

22
,

a

b

ba

ba
 

 (ځواب 61

cbxax د  او  ک  2  معادلې ج جون  وي  دجج  دوی: 
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    xxacbxax2 

         skxxqxxaxp   

 چههې پهه   دججهه  د ۍنههو باقیمانههه  لههومړ ،  دججهه  دی  مقسههو  علیهه  دوی ههدخ تهه  پهه  پهها  سر  چههې 

skxR  ږيېشکل څ ګنه.  
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یهو مخه لط  ت ينهو  قی  ونو ت لاس  کولو لپهاج  یهوازخ د   او  څ نګ  مو چې ولیهل، د 

او  د  ت ينهو دججه    دوی  دخ خيخ دلیل دا دی چې ک   ج ج بایه اس فاد  کړو. د

حقیقي ضریبونو پ  دجلودلو سر  دو  مخ لط ج جون  ول ي، دغ  دو  ج جونه  حه  ن د یهو  او   او  

 بل مزدو  دي. ح  ن دغ  دو  مخ لط اعهاد بایه د یو  بل مزدو  وي.
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   111 32  xxxx د تقسیم وړ وي او بالعکس. 

101 33  xx 

   
 

   11 1212 xxxxxxpx nnnn

xq

 

بایه ووینو چې  د افادnمغ  مهال چېکومو قی  ونو ت  مساوي پ  صف کې( 3ږيx پ.)واړول شي 

3 د )1 kn یعنېمضرب وي    3 و ا Nk  ، ږيېپ  لانهخ توګ  ک افاد: 

mn12  xx

cbxax 2a

bc

02  n
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  knxxxxxxq nnnn 3,11212  
 

  1313616   xxxxxxq kkkk
 

          1332323  xxxxxxxxq
kkkk

 

 

        11111
22

 xxxRqR
kkk

 
13  xR 

13 چې د x لپاج  د  xq  13باقيمانه  مساوي پ x یعنې کل  چې ږيېک n مضرب وي، 3 د  

13  پ افاد  x د تقسیم وړ ن  د . 

13 ک  )2  kn وي، پ  دخ حالپ کې   لانهخ شکل غوج  کوي: 

          1131131321132   xxxxxxq kkkk
 

  113232636   xxxxxxq kkkx
 

          1332232123 


xxxxxxxxxq
kkkk

 

          111111 22212



xxxxRqR

kkkk
 

                                                                                                                 0 R 

13 پ   پ  دخ حالپ کې x  د تقسیم وړ د. 

 ږي.ېحالپ کې مم، باقیمانه  صف  ک ږي چې پ  ېپ  م هخ توګ  ثاب  )3

12 د څو پ  ت  یوازخ مغ  حالپ پاتې دی   nn xx  ښهکاج  د  ، زمیهوواتقسهیم وړتیها و د

 چې دغ  تقسیم د م  Nn لپاج  صهق کوي. 

12 دخ لپاج  چې د  nn xx  Nn 12  پ  xx هد تقسیم وړ وي بای n له  مضرهب څخه   3 د

 .ن  وي

 (ځواب 71

 :د یق  ۍلومړ 

 م حه شي.تقسیم باقیمانه  ل  صف  سر  د تقسیم وړ وي، بایه د افاد   پ  بل افاد   دخ لپاج  چې یو  د

baxxxدپ   34 تقسیم باقیمانه  مساوي پ 3  248  bxaد  او ل و چې: 

 (تقسیم پ  مس قیم توګ  ت سر  کوو)

    24,80248  babxa 

 (ن ضریبونو د یق و د نامعی: )دوی   د یق 

   0423 2234  nmxxxxbaxxx 

nmxxnxmxxnxmxxbaxxx 4442223 22323434  

      nxmnxmnxmxbaxxx 4424223 23234  

 

 

23  kn

12  xx

422  xx


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24,8,6,1

4

24

042

32























banm

bn

anm

mn

m

 

 ی شي.لشرط سربې  ، خاج  قس پ مم ت لاس  کېه پ  وړتیا د د تقسیم پ  د یق  ضریبونو  ود نامعین

  62  xxxQ 

 :ی   د یق ېج د

 :د مقسو  علی  ل  مومومي ج جونو اس فاد  کوو

310422 ixxx  

422 ته  څهو په ،  اقل یو  ج ج ت  مساوي په  صهف  شياړین  د  چې مقسو  علی  لا  xx  دتقسهیم

، مقسو   وړتیا ت لاس  کړي xf نیسو: 

  baxxxxf  32 3 

        03131331031
34

 biaiiif 

    08316  iaba 


















24

8

08

016

b

a

a

ba
 

 ( ځواب 71

   

     

 

nmxR

xq

xxxp





1

21

 

   

5

2

1 



R

xxp

       

   

4

1

1 



R

xxp

 

 د پ   xp  د  4 باقیمانه  مساوي پ: 

        







nmxxqxxxp

xx

21

101
 

  441  nmp 

 :د  5 باقیمانه  مساوي پ  د  پ  

        







nmxxqxxxp

xx

21

202
 

  552  nmp 

 

















1

3

52

4

n

m

nm

nm
 

1x

2x xp



4x



 نوي ریاضیات       52 

 13  xRnmxR 
 ( ځواب 72

په  پها  کهې نیولهو سر   3mتقسیم باقیمانه  د مقسو  علی  دججهې  د  پ  

 ، یعنې: دجج  د 

  cbxaxxR  2 

 :د تقسیم قضیې پ  پا  کې نیولو سر  ل و چې

 

 د پ   xf  دی 1 باقیمانه  مساوي پ: 

         







cbxaxxQxxxxf

xx

2122

101
 

  111  cbaf 

 د پ   xf  3 باقیمانه  مساوي پ  د: 

 

 

 

د   2xپ   xf   3باقیمانه  مساوي پ . د 

         
  22422

122

202

2











cbaf

cbxaxxQxxxxf

xx

 

 د 2xپ   xf   د  2باقیمانه  مساوي پ: 

         







cbxaxxQxxxxf

xx

2122

202
 

  22422  cbaf 

 

6

1
,

4

5
,

12

1

224

324

1
















cba

caba

cba

cba

 

   
6

1

4

5

2

1 22  xxxRcbxaxxR
 
 

  142  xx xf

21m

                  cbxaxxQxxxxfcbxaxxQxxxf  222 12214

1x

2

         







cbxaxxQxxxxf

xx

2122

202

  32432  cbaf
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 ( ځواب 73

ل   ږي چې د ېل  تقسیم څخ  مغ  باقیمانه  ت لاس  ک د  پولينو  پ  

 دجج  وي.  جنس  دوی 

 2131 m 

 ک   cbxaxxR  پ  پها  کهې نیولهو  تقسیم قضیېف ض کړو د خاج  قس پ   وباقیمانه  ا 2

 :سر 

         cbxaxxQxxxxf  22152 

  3xf 1  پx د تقسیم وړ دی: 

101  xx 
    31031  ff 

3 cba 

  3xf 52  پ x د تقسیم وړ دی: 

2

5
052  xx 

3
2

5
03

2

5


















 ff 

                                                                            

 د پ   xf  د  21 باقیمانه  مساوي پ: 

202  xx 
  2124212  cbaf 

7,6,4

2124

3
2

5

4

25

3





















cba

cba

cba

cba

 
    764 22  xxxRcbxaxxR 

 (ځواب 74

         7642152 2  xxxQxxxxf 

 د پ   xf باقیمانه: 

2

5
052  xx 

7
2

5
6

2

5
4

2

5
2

11 

























 RRf 

   2152  xxx xfx

 xQ

3
2

5

4

25
 cba

2x

52 x


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31  R 

د  پ   xf  باقیمانه: 

 1x01 x 

      716141
2

22  RRf 

32  R 

 د پ   xf  باقیمانه: 

 202  xx 

      726242
2

33  RRf 

                                                                                 213  R 

 (ځواب 75

 xf  2 پx د تقسیم وړ دی: 

  edxcxbxxxf  2344 

  202  xx 

          0222202
234

 edcbaf 

     024816  edcba 

 د xfلپاج  ت لاسه    د  د ضریبونو مج وع مولټي نو و  د ی) د  15  مج وعهدي ضریبونو دع

 :(کړئ

          151111151
234

 edcbaf 
15 edcba 

 د  او  او  پ   xf 13و ا 5 باقیمانه  پ  ت تیب د 92و ا : 

  101  xx 

          5111151
234

 edcbaf 

 5 edcba 

 

      303  xx 

          133333133
234

 edcbaf 

     13392781  edcba 

 

202  xx 

          922222922
234

 edcbaf 

 9224816  edcba 

 

1x

2x

1x

 1x 3x 2x



55   پولینومونو تقسیمد  
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 ده: باقیمانده مساوي په  د  پر 

 

 

 ده: باقیمانده مساوي په  د  پر 
 

 

 

په    څخه کموو:  ېبل ېسیستم کې دوې رابطې له یو 

 

 

 

 

 

 سیستم کې لرو چې: په 

 

 له یوه بل سره جمع کوو: دوه مساوات پاسني

 

 

               

2,1,7,6,1

24816

13392781

5

15

024816


























edcba

edcba

edcba

edcba

edcba

edcba

  276 234  xxxxxf

x xf

axax  0

    19223p

x xf

  xx 0

    19223p

 














1922

1922
1

3

3

    1922192219221922 3333

      02233  

       02222  

   01222  

 








21021

0

2222 



 





















 23

23

3

3

1922

1922

1922

1922













        01919 22222233  

       019  

            








19119019

0


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 
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22 1922  
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صېرر ده او یېو جېیر یېې  هدرجه معادله کېې  د ییوونېو مومو ې هدریم ۍله جنسه پاسن د 

1حتمن مساوي په یو دی  یعنې    ی شي  د ل  دوه نور ځوابونه هم ترلاسه کېېد    پېه

 ی شي: لسیستم هم محاسوه کېد  معادلې په مرسته  ۍدرلودلو سره د لومړ 

4,5
20

1














a 

 (ځواب 77

     

6

3213

k

xxxxp





 

د  افادوپر یادو دریو  )1 xp  پر اړونده حاصل یې هم د د یب ده  نو  6باقیمانده xp  باقیمانده

 ږي.ېک 6

2( 3n 3و اm زاد  دد دیا  نو خارج قسمت. 

      63213  kxxxxp 

 xp3 1 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

     







6321

101

3 kxxxxp
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      0631211101  kp 

     06432  k   
0624  k   

4

1
 k   

      6321
4

1
3  xxxxp 

 (ځواب 77
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 
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 

  xxR

xxxp
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1

2 42
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     

 






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

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
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 

      0192020
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1
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2






























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
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
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 
 

      xxxxxRxR
xxR

xxR





2

21

2

1
313

13
 

   

R

xxxgxp



422 

                  

   

R

xxxRxR



422

21 

 

127

31263

423

2

22





x

xx

xxxx

 

127  xR 
 (ځواب 77

 
 

      xxxxxRxR
xxR

xxR
55

5

2

21

2

1





 

5

154

545

2

22





x

xx

xxxx

 

5 xR 
 (ځواب 78

 
 

    12
3

4
21

2

1





xRxR

xR

xR
 

درجه د 21RRچې د څرنګه 72 x دې اساس باقیمانده  رمقسوم  لیه له درجې څخه وړوکې ده  پ

1221 هماغه  RRR .دی 

 (ځواب 78

      skxcbxaxxqxA  2

1 

      nmxcbxaxxqxB  2

2 

           xRcbxaxxqxBxA 2

3 

               nmxcbxaxxqskxcbxaxxqxBxA  2

2

2

1 

                     nmxskxcbxaxxqskxxqnmxcbxaxxqxqxBxA  2

21

22

21

                      nmxskxcbxaxxqskxxqnmxcbxaxxqxqxBxA  2

21

2

21

            nmxskxcbxaxxqxBxA 2

3 

        nmxskxxR  , 
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دې اسېېاس  ر چېېې د هېېر تقسېېیم باقیمانېېده لېېه مقسېېوم  لیېېه څخېېه یېېوه درجېېه وړوکېېی دی  پېې څرنګېېه

   xBxA   باقیمانده  پرcbxax 2  د xR ږي  په پایله کېې ېله نهايي تقسیم څخه ترلاسه ک

cbxaxپېېېېېېېېېر  2  د   xBxA   باقیمانېېېېېېېېېده مسېېېېېېېېېاوي ده پېېېېېېېېېرcbxax 2  د

    nmxskxxR  قیمانده سره:با له 

 (ځواب 78
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2

3 1

R
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 

1
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R

xxp





 

10222 2

21  xxRR 

12پر  x  د xp  1باقیمانده مساوي پهR :ده 

     









cxxbxaxp
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222
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      1

2

1 111 RcxbaRp  

1Rcbxa  

bxcaR  1 

13پر  x  د xp  2باقیمانده مساوي پهR :ده 

     









cxbxxaxp
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      22 111 RcbaRp  

cbaxR  2 

   1022210222 22

21  xxcbaxbxcaxxRR 

10222 22222  xxbcxxbabxcbcacxacabxa 

    10222 22222  xxcbcabacbcbacaxabx 
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
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abc له پاسني سیستم څخه  .ی شيلکېد محاسوه  ,,

 (ځواب 78

12 پر اړینه ده چې  xx  د  11  xx باقيمانده ترلاسه کړو. 

101 22  xxxx 

     111 2  xxxxp 
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    1112  xRxxpR 
2 xR 

 (ځواب 78

د  xf 12باقیمانده پر x: 
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2

1 

cbxaR  1 

د  xf 13 باقیمانده پر x: 
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cxbxaxxfcbxaxxf
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    cbaxRfR  )1(11 22 

cbaxR  2 

    1012210122 22

21  xxcbaxcbxaxxRR 

10122 22222  xxcbcacxbcxxbabxacabxa 

    10122 22222  xxcbcacabxacbcbaabx 
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2
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cbcacab
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abcد پاسني سیستم له حل وروسته  .ی شيلترلاسه کېد قیمتونه  ,,

 (ځواب 78

 دی  باید 2n دې په پام کې نیولو سره چې د xp و ا xp 2 پرx .د تقسیم وړتیا ولري 

 xp 2 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

 







43

202

23 xxxp
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          0242322
23

pp 

 xp 2 پرx د تقسیم وړتیا لري: 
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          0226232
2

pp 

        022,  pp 
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101  xx 

      0111:  nppp شرط 

  cbxaxxxp  24 

        011101
24

 cbap 
1 cba 

  baxxxp  24 3 

      0121401
3

 bap 
024  ba 

42  ab 

  axxpn 212 2  

    0211201
2

 apn 
6 a 

 (ځواب 77

101  xx 

      0111:  nppp شرط 

  cbxaxxxp  24 

        011101
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 cbap 
1 cba 

  baxxxp  24 3 

      0121401
3

 bap 
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2
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  386 24  xxxxp 
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 xp پر 21x د تقسیم وړتیا لري: 

101  xx 
    011  pp شرط : 
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  rqxpxxxp  23 

        011101
23

 rqpp 
1 rqp 

  qpxxxp  23 2 
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0121301
2
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 xp 2 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

202  xx   

        022202
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101  xx 
    011  pp شرط : 

  صدق وکړيشرط  ىکه پاسن xp تل پر 21x د تقسیم وړتیا لري: 

    111   nn xnnxxp 

         011111111
1




nnpnnp
nn 

    01p 

      12 11   nn xnnxnnxp 

          nnnnpnnnnp
nn

  2212
111111 

  np 21    

  01  p    

  021  npو  01 p 

 xp تل پر 21xد تقسیم وړتیا لري. 

 (ځواب 78

که  0xf و مضا ف جیر ولري او دغه مضا ف جیر یm  ونوموو  پېه دې صېورت کېې xf  پېر

 2mx  .د تقسیم وړتیا لري   

0mx 
    0 mfmf شرط : 

  axxxxf  23 2 
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  ammmmf  23 20 

  143 2  xxxf 

 
3

1
,101430 2  mmmmmf 

د معادلې ګډ جیر او اړونده مشتق یې وي  په  1m که xf :معادله کې صدق کوي 

        0112101
23

 af 
0121  a 

0 a  

  020 23  xxxxfaif 

 xf 1 مضا ف جیر یعنېx لري. 

 د  0xf د جیرونو محاسوې لپاره لرو چې: 

  020 23  xxxxf 

  0122  xxx 

  01
2
 xx 
1,0  xx 

که 
3

1
m یې وي  پهمشتق  اړونده وا د معادلې ګډ جیر  xf صدق کويمعادله کې: 

0
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1

3

1
2

3

1
0

3

1
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







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
























af 

0
3

1

9

2

27

1
 a 

27

4
 a 

  0
27

4
2

27

4 23  xxxxfaif 

 
3

4
,

3

1
04275427 321

23  xxxxxxxf  

 (ځواب 78

 :طریقه ۍلومړ 

چې پر  شي پام موشاید  21x   21x  د xf  صدق وکړيد تقسیم لپاره باید لاندې شرطونه:  

        01111  ffff 

 معمولي طریقې په مرسته پایله ترلاسه کولی شو: دغه دالوته 

 :دویمه طریقه

      12111 242222
 xxxxx 
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    012 24  kxxxf 

 :دوو ټکو ته پام وکړئ

 .ته ورته  دد دی k خارج قسمت یوو ا د خارج قسمت درجه صرر ده( ىلومړ 

 چې څرنګه( دویم xf 12 پر 24  xx 0 د تقسیم وړتیا لري نوR دی. 






























5

1
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5

2
2

0

5

1

2
5

1 24234

dkd

c

bkb

a

k

kkxkxdcxbxaxx 
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 xf پر 21x د تقسیم وړتیا لري: 

    011  ff 

  3xf 2 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

202  xx 
    32032  ff 

پر    21
2

 xx  د xf  درجه ده  هدرجې په پام کې نیولو سره  دویم دباقیمانده  د مقسوم  لیه

  او د تقسیم قضیې پر اساس لرو چې:

         cbxaxxQxxxf  22
21 

  001  cbaf 

  32402  cbaf 

                  baxxxxQxQxxQxxxf  2211212
22 

                  baxxxxQxQxxQxxxf  2211221 

      baxxQxxf  21 1 

  0201  baf 

  3633,6,3

02

324

0
22 















xxcbxaxxRcba

ba

cba

cba
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 (ځواب 78

پېېر  41x  د xp7 1باقیمانېېده مسېېاوي پېېه  پولينېېوم  ده. کېېولی شېېو داسېېې یېېې بیېېا  کېېړو چېېې

  17 xp پر 41x .د تقسیم وړتیا لري 

 یعنې  17 xp پر  41x د تقسیم وړتیا لري    . 

    01111 77  ppif 

پېېر  41x د  xp7 کېېولی شېېو داسېېې یېېې بیېېا  کېېړو چېېې ده. 1باقیمانېېده مسېېاوي پېېه  پولينېېوم 

  17 xp پر 41x د تقسیم وړتیا لري. 

ېيعن  117 p پر 41x د تقسیم وړتیا لري. 

    01111 77  ppif 

)صرر( لري  دې په پام کې نیولو سره چې مشتق ثابت قیمت د) دې اساس رپ xp  پر 31x او پر 

 31x د تقسیم وړتیا لري. 

      133111 2463233
 xxxxxx 

 :يادونه

 که xp پر  nax  د تقسیم وړتیا ولري   xp پر  1


n
ax د تقسیم وړتیا لري. 

 xp درجېېه او هاوومېې  xp ديدرجېېه د هشېېپږم  a  فرضېېولو سره بایېېد ولېېرو چېېېد ثابېېت والي پېېه :

 (تابع نیسو ۍلومړن)

      cxxxxaxpxaxaxp 

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
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1
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(c ثابت قیمت دی) 

 

 
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1
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1
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




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


ac
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cxcap

 

  







 xxxxxp 357

5

3

7

1

16

35
 

 (ځواب 78

 که: ونهیاد xfپر nax  یعنېېمشېتق یېې د تقسېیم وړتیېا ولېري  پېه دې صېورت کېې xf  پېر 

  1


n
ax د تقسیم وړتیا لري. 

 له دې ټکي کولی شو پایله ترلاسه کړو چې:

   naxxf   پولينوم (چې  ثابت قیمت لري  )پرخپل مشتق یعنې: 

    1
 n

axnxf  
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 .د تقسیم وړتیا لري

 :قضیې معکوس دی ۍمثال د پورتن ىپاسن

 درجه لرونکی nیعنې که  xf یعنې  پر خپل اړوند مشتق  xf  د تقسیم وړتیا ولري  نو باید

 xf په  nax   ی شي:لتوګه وي  په دې صورت کې قضیه په خپل کامل صورت بیا  کېد  

ددې لپاره اړین شرط چې ) xfدرجه n وي  دا دی چې وړتقسیم  د پرخپل مشتق وا nax  يو: 

         
 

LcbaRLxcxbxaxaxxf

xg

n
     ,, 

     xgaxxf   

       xgaxxgxf   

باید  xf  رپ xgپه پایله کې باید  د تقسیم وړتیا ولري   xgax رپ xgد تقسیم وړتیا ولري. 

د xg  2n د ودرجه ا  xg 1 درجهn ده  یعنې یوازې هغه مهال    xgax  ر پ xg  د

 تقسیم وړتیا لري چې ax  د xg یعنېمقسوم  لیه وي   a  له یوهبایدb و اc ا دادو و ..... ا

 . سره مساوي وي

ba فرضوو چې   وي په دې صورت کې: 

        LcaLxcxaxxf   ,
2

 

          naxxfaxaxaxxf    

2( xf1ر پx د تقسیم وړتیا لري: 

       nnn
aaaf 11010101   

     nn
xxf 11  

    11010)3  nn
aaf  
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  2xf ر پ 31x د تقسیم وړتیا لري  نو  xf   رپهم 21xد تقسیم وړتیا لري. 

  4xf رپ 31x  د تقسیم وړتیا لري  نو xf   رپهم 21xتقسیم وړتیا لري. 

 دې اساس رپ xf  د    22
11  xx  د تقسیم وړتیا لري حاصلد یب پر. 

( xf  دې اساس  خارج قسمت یو  دد  ردرجه دی  پ ههم څلورمو مقسوم  لیه ا درجه ده هڅلورم

 (دی

(m دی خارج قسمت                   )      mxxxf
22

11  

      121 2422  xxmxmxf 

m نو لرو  تابع ونیسو ۍکه د هغه لومړن  ثابت  دد دی: 

  cxxxmxf 







 35

3

2

5

1
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45 35 







 xxxxf 
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 دې لپاره چې د  0xfباید له دوه مساوي جیرونه ولري  xf  یو ګډ جیر ولري سره: 

 
2

1
,10618120 2  xxxxf 

 د دوو  0xf و ا  0 xf یا  1معادلو ګډ جیر کولی شي یو له
2

1
 ا دادو څخه وي. 

 دغه جیر باید په  نیسو 1x ګد جیر )1  0xfمعادله کې صدق وکړي: 

  106941  aaf 

 په 1a که  0xf 01694 کې وضع کړو  نو 23  xxx ي چې دوه ېږمعادله ترلاسه ک

 لري. 1مساوي جیرونه یعنې 

 دی  لري( 1x یو مضا ف جیر چې مساوي په)

   
4

1
,1014101694 321

223  xxxxxxxx 

 په همدې توګه ګډ جیر )2
2

1
x دغه جیر په   نیسو   0xf معادله کې صدق کوي . 
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6940 23  xxxxf 

05243616 23  xxx 
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67   پولینومونو تقسیمد  
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 
 !1!2!1

10
12






n

xxx
xf

n

 

   
!n

x
xfxf

n

 

 د xکه xf درجه وي( نو: ه)لږ تر لږه دویم معادلې جیر او له یوه څخه لوړه درجه ولري 

        000
!!

0    


  n
n

ff
n

nn
ff 

  0   ځکهنشيله صرر سره مساوس کېدلى د  xf دې اساس  جیر  رپ  نه دی معادلې جیر

 له یوه څخه لوړه درجه نلري او یو ساده جیر دی.

 (ځواب 77

  1(xf رپ 21x د تقسیم وړ دی: 

    011  ff 

    21 1   nn xnanxxf 

 
    1

1
,

1011

011















n
b

n

n
a

annf

baf
 

 دې لپاره چې د xf رپ 21x د تقسیم وړ وي باید  xf په لاندې توګه وي: 

 
1

1

1

1





 

n
x

n

n
xxf nn 

  11
1

1 1 


 nn nxxn
n

 

 افادېننه د قوس د )2 xf قیمت مساوي په  xفرضوو او لرو چې: 

    11 1  nn nxxnx 

   11   nnn xnxnx 

     111 211   xxxxxnx nnn  

    11 211   xxxnxx nnn  

          11 1213121   nnnnnn xxxxxxxxx  

          1111 11232   nnnn xxxxxxxx  

          11111 324324322
  xxxxxxxxxxxxx nnnnnnn  

        123211 4322
  xxnxnxnx nnn  

          123211
1

1 4322



  xxnxnxnx

n
xf nnn  
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پر  21x د  xfخارج قسمت مساوي دی په: 

      1221
1

1 32 


  xxnxn
n

xQ nn  

 (ځواب 77

        01111  ffff 

 
 






 

0101

112

qpnmf

qpxnxmxxxf aaaa

 

     
     






 

011201

112 2112

apmaamaf

xapnaxxamaxxf aaaa

 

          
          






 

0211112201

2111122 32122

aapanaamaaaf

xaapxanaaxamxaaxf aaaa

 

               
               






 

032121112212201

321211122122 43232

aaapaanaaaamaaaf

xaaapxaanaxaaamxaaaxf aaaa

 

   
        
             




















0321211122122

02111122

0112

01

aaapaanaaaamaaa

aapanaamaaa

apnaama

qpnm

 

  22 ,12,1 apmanq  

 (ځواب 888

   111 242223  aaaaa  

   111 21   xxx aaaaa  

124 a 1ر پxx د تقسیم وړتیا لري: 

 











101

124

xx aa

axp
 

 :ليکلى شوداسې پولينومونه د مقسوم او مقسوم  لیه 

1

1
,

1

124









a

a

a

a x

 

qpx فرضوو چې 24 چې دلته  وي p رپ 24  او دى خارج قسمتx و اq دغه تقسیم  د

 ويباقیمانده  xqo  په دې صورت کې: 

1124  qpxaa 
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1 qpx aa 

  1
pxp aa 

  qqpxp aaaa  1 

    11  qpxq aaa 

 xp 1ر پxa د تقسیم وړتیا لري  یعنې: 

0101  qaaR qq 

 :ا دادو څخه دیله لاندې  x وي  نو مقسوم  لیه 24د xو ا 0qباید  ېیعن

24,12,8,6,4,3,2,1 

 (ځواب 888

 :لې د شرط مطابق باید ولرو چېئد مس

           xxxfxxxf 1

22
11,11   

 :تقسیم کړو نو وبه لرو چې 1x او پر دویمه رابطه کې پر 1xپر x رابطه کې ۍکه په لومړ 

         xgxxxxf
22

212   
         xgxxxxf 1

2

1

2
212   

 دې اساس رپ xf پر  22x او 22x  یې یعنې  پر حاصل یبد او په نهایت کې 22 4x 

 :د تقسیم وړتیا لري او لرو چې

   22 4 xxf   

 چېڅرنګه او  xfدرجه دی هڅلورم  ) ثابت قیمت لري او د تعریف مطابق یې  ) خارج قسمت

 :فرضوو

       222
4

9

1

9

1
14111  xxff  

 (ځواب 888

 چې څرنګه yxf :  دي  نو لرو چې متناظرته  ,xyنسوت  ,   xyfyxf ,,  

 چې څرنګهپلوه  هله بل yxf  :د تقسیم وړتیا لري  کولی شو ولیکو yxر پ ,

     
     

   xyyx
xyxyxyf

yxyxyxf
,,

,,

,,










 

 یعنې yx, هم پر yx په پایله کې وا yxf  پر , 2yx  د تقسیم وړتیا لري. 

 (ځواب 888

  1515 22 
nn 

nn 125  
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     
k

nnn 121 212525125   

k24 

152 د تقسیم وړتیا لري  نو 24 پر k24 چې څرنګه n  د تقسیم وړتیا لري 24 پرهم : 

 (ځواب 888
121112121112 23102510102325   nnnnnnnn NN 

2

4
331022

5

25
10

n
nn

n

 

   nnnnx 43152254  
nn xx 1215504  

  nnx 12419504  

  nnnx 1219124504  

  nnn 121912504  

    nnn 1219125012504 11    

  
2

1

12191250438 11

k

n

k

nn  

    

21 1938 kk 

 21219 kk  
k19 

 .د تقسیم وړتیا لري 19ر پ Nیوه بل ته لومړي دي نونسوت  19و ا 10 چې څرنګه

 (ځواب 888

121 1  zxyif 
zx 21 

121  zyxyif 
zyx 21 

   zyy xxxx 211 21    

 له توانونو څخه وي. 2هر یوه قوس قیمت باید د  يد کيڼ لور 

 :کې ىکيڼ لور په د مساواتو په لومړي قوس کې 

x 1221              اق  ددت  tt xx 

 :کې ىکيڼ لور په د مساواتو په دویم قوس کې 

اق  دد دی  نو ت حد دغه قوس هر چې  د څرنګهاو دی  yشمېر مساو په حدونوپه دویم قوس کې د 

my باید شمېر یې جرت وي یعنې 2 
zmzm xx 2112 22  
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zzوي  یعنې 1m که x 21,2 2  12ر پ x 1ر یعنې پx 1و اx  او دا  ولريد تقسیم وړتیا

لپاره  3xله توا  څخه وي  چې یوازې د  2 د 1xو هم ا 1x چې هم هغه مهال ممکن دی

  :څو ولروتر داسې ترلاسه کړو  m اوس باید   هممکن د

   zmmzm 213132132  

   zmif 2421  
z223  

3 z 

22 کې نیولو سره  په پام   1m د  my دی. 









3,2,3

21,1

zyx

xNzy z

 

 (ځواب 888

  164  xxp 
202  xx 

202  xx 
 

    1622
4
 RpR 

0 R 

164 x 2 پرx د تقسیم وړتیا لري. 

    1622
4
 RpR 

0 R 

164 x  2پرx د تقسیم وړتیا لري. 

 (ځواب 887

  117117
1222 
n

n

 

 
11

22
1289




nn

 

12 دې په پام کې نیولو سره چې د n  2901289  دد پر ىپاسن جرت دی  د تقسیم وړتیا لري  

 .د تقسیم وړتیا لري 29 دې اساس پر رپ

 (ځواب 887

     xzzyyxzyxzyx   : یادونه33333

 ږي چېېېېېېېېسره لیېېېدل ک نۍسېېېااپېېېه   mmmm
zyxzyx  هغېېېه مهېېېال پېېېر افېېېاده 

   xzzyyx  د تقسیم وړتیا لري چې m دد وياق ت . 

 (ځواب 887
  112224 313   nn 
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1212 19   nn 

  nnn 2122 19919    
k10 

243نو  د تقسیم وړتیا لري 10 پر k10 چې څرنګه n د تقسیم وړتیا لري 10 پرهم. 

 (ځواب 888

   









153154515

33 0

yxyxxp

yxyx
 

     1531533 yyRypR  
0 R 

4515 yx  3پر افادهyx  0 د تقسیم وړتیا لري  ځکه باقیمانده یېR .شوې 

 (ځواب 888

6919وو چېثابت 6919 S د تقسیم وړتیا لري. 11و ا 4ر پ 

   6919
168120 S 

   16869681201920 68691819   

     168696868120192020 67681718   

   168120 11  nm 

 11 1754 nm  

   6919
366322 S 

   696869191819 3368696633221922   

     696768191718 33666966663322192222   

   69

2

19

2 366322  nm 

   1969

22 336622  nm 

   1336211 5019

22  nm 

 1243311 1019  p 

  12431243311 919  p 

 1243242311 919  p 

  124322311 919  p 
q11  

 .د تقسیم وړتیا لريهم  44 دې اساس پر رتقسیم وړتیا لري  نو پد  11 او هم پر 4پرهم Sچې څرنګه
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 (ځواب 888

     









727147

22 0

yxxpyxxp

yxyx
 

        14272722 2yypyyyp  

  02  Ryp 
147 yx  2 څکله پرېه افادهyx  د تقسیم وړتیا نلري. 

 (ځواب 888

 کړو چې ثووتکه  xf پر   111 2345  xxxxxx ولی   ثابتد تقسیم وړتیا لري

 ېشو چ xf1234ر هم پ  xxxx د تقسیم وړتیا لري. 

 xf 15 پر x د تقسیم ړتیا لري: 

           









srkmn
xxxxxxxxxxf

xx

55253545

55 101
 

            01111101 234 
srkmn

xxxxf 

01234  xxxx 
0 R 

 (ځواب 888

 :فورمول په پام کې نیولو سره لرو چې ېتصا د د مومو  د هندسي

   
1

1
,

1

1 1

2

22













x

x
xg

x

x
xf

nn

 

 
 

  
  

   
    1

1

111

111

11

11 1

1

11

21

22


























x

x

xxx

xxx

xx

xx

xg

xf n

n

nn

n

n

 

11 nx 1 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

 







 1

101

1nxxp

xx
 

    0111 21
  

RpR knn 

1n  اق  دد وي یعنېتباید n 0 باید جرت وي ترڅوR شي. 

 (ځواب 888

  12  xxxg و  12  mm xxxp 

          xhxxxxpxxxxpif mmmm  1111 212 

  11212   xxxxxxh mmmm 

      111 32  xxgxxxxgif 
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باید  xh 13 پر x د تقسیم وړتیا ولري. 

 لپاره درې حالتونه په پام کې نیسو: m د

km 3)  

  1313616   xxxxxxh kkkk 

          1332323  xxxxxxxxh
kkkk

 

101 33  xx 

          111111
22

 xxxRRh
kkkk 

111  xxxR 
33  xR 

  013  xR 

 .دی 0R چې د منلو وړ نه دی ځکه

13
013)

013)









km

Rkm

Rkm
 

 (ځواب 888

      594  xqxxf 

      594 222  xqxxf 

      
 

53232 22  
xQ

xqxxxf 

      55322  RxQxxf 

32په پایله کې پر  x د  2xf ده. 5 د تقسیم باقیمانده مساوي په 

 (ځواب 887

       2342  xxqxxf 

         2131411
2

 xxqxxf 

           53121211  xxqxxxf 

        531311  xxqxxxf 

         8131311  xxqxxxf 

 د 1xچې پر  څرنګه 1xf ښکته کوواقیمانده درجه یو واحد د ب  باقیمانده ثابت  دد دی:  

       
 

831311    
xQ

xxxxf 

      8811  RxQxxf 

 د 1xنو پر  1xf  ده 8د تقسیم باقیمانده مساوي په. 
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 (ځواب 887

      xxqxxf 512  

        151111 22222  xxqxxf 

       15121 22242  xxqxxxf 

        525121 22222  xxqxxxf 

      
 

55121 2222 
  

xQ

xqxxxf 

      5521 22  RxQxxf 

22یعنې پر  x  د 12 xf  5د تقسیم باقیمانده مساوي په .ده 

 (ځواب 111

 :طریقهۍ لومړ 

      51  xqxxf 

       53133 222  xqxxf 

      5343 222  xqxxf 

       53223 22  xqxxxf 

        
 

53223 22 
  

xQ

xqxxxf 

      5232  xQxxf 

 د 2xپر  32 x ده 5 د تقسیم باقیمانده مساوي په. 

 :دویمه طریقه

 فرضیې سره سمله   51 f 2پر   دیx د  32 xf  تقسیم باقیمانده د ټاکلو لپاره اړینه ده

 :وضع کړو 2x کې افادهچې په دغه 

       51323
222   ffxf x 

 (ځواب 888

      212  xqxxf 

      21 363  xqxxf 

        
 

211 32243 


xQ

xqxxxxf 

      221243  RxQxxxf 
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 (ځواب 888

 کله چې  2xf  پر 22x یې یعنې  مشتق د تقسیم وړتیا ولری  xf  پر  2x  د تقسیم

 وړتیا لري.

 په همدې توګه xf  2 پرx د تقسیم وړتیا لري. 

2,2 چې څرنګه  xx  دې اساس رنسوت یوه بل ته لومړني دي پ  xf  پرباید   22  xx 

42 یعنې x د تقسیم وړتیا ولري. 

 پلوه له بل xfدې اساس ر  پهدرجه د هدریم  xf  یعنېهدرجه د هدویم  : 

      bxxxFxaxf 







 4

3

1
4' 32 

 
 









































028
3

8

028
3

8

022

022

ba

ba

f

f
 

     xxxxxfxfab 12
8

1
4

3

1

8

3

8

3
0 33 








 

 (ځواب 888

 1xf پر  22x د تقسیم وړتیا لري: 

        xgxxf
2

21 

 2xf  پر 24x د تقسیم وړتیا لري: 

        xgxxf 1

2
42 

       111
2

  xgxxfxx 

   xax
2

1 
       222 1

2
  xgxxfxx 

   xax 1

2
2 

 xf رپ 21x  پراو 22x د تقسیم وړتیا لري  نو  xf  پر 22x 21x  هم د تقسیم

 .وړتیا لري

( )خارج قسمت دی            
22

21 xxxf 

  3216323  fif 
2  

     22
212  xxxf 
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 (ځواب 888

 کلېېه چېېې  3xf رپېې 31x د د تقسېېیم وړتیېېا ولېېري  بایېېد   3xf یعنېېې  مشېېتق xf  ر پېې

 21x د تقسیم وړتیا ولري. 

کله چې  3xf رپ 31xد د تقسیم وړتیا ولري  باید  3xf مشتق یعنې  xf  ر پ 21x 

 .د تقسیم وړتیا ولري

 دې اساس باید رپ xf  د    22
11  xx  حاصل د تقسیم وړتیا ولريد یب پر. 

          
   12

111

24

2222





xxaxf

xaxfxxaxf
 

 xf هدرجه د هپنځم  xf  درجه وي یعنې هباید څلورم a ثابېت  ېدد دی  نېو د xf لپېاره لېرو

 :چې

       







 bxxxadxxxadxxfxf 3524

3

2

5

1
12 

که  3xf پر  31x د تقسیم وړتیا ولري: 

  031
3

2

5

1
031 

















 baf 

 که  3xf پر  31x د تقسیم وړتیا ولري: 

  031
3

2

5

1
031 

















 baf 

































031
3

2

5

1

031
3

2

5

1

ba

ba

 

و ا 0b د دوو
8

45
a  ی شيلڅخه کېد  ېمعادلو له مومو: 

     xxxxxxxxxxf 15103
8

3
15103

158

45

3

2

5

1

8

45 353535 










 

 (ځواب 888

  1xf رپ 41x د  دې اساس ردتقسیم وړتیا لري  پ  1xf مشتق یعنې  xf  ر پ 31x 

 .د تقسیم وړتیا لري

  1xf ر پ 41x دې اساس د را لري  پد تقسیم وړتی   1xf مشتق یعنې  xf  ر پ

 31x د تقسیم وړتیا لري. 
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 دې اساس رپ xf  د  31x 31x د تقسیم وړتیا لري د یب پر حاصل. 

 (یو  دد دی)خارج قسمت 

        3233
111  xaxxaxf 

   133 246  xxxaxf 

 له دې ځایه چې xf هدرجه د هاووم   xf  وي  یعنې  درجه هباید شپږمa ثابت  دد دی: 

    
















 bxxxxadxxfxf 357

3

3

5

3

7

1
 

  1xf پر  41x د تقسیم وړتیا لري: 

          01111
5

3
1

7

1
011

357


















 baf 

0111
5

3

7

1


















 ba 

  1xf پر 41x د تقسیم وړتیا لري: 

  0111
5

3

7

1
011 

















 baf 

 شوي اومحاسوه  bو ا a له دوو پاسنیو رابطو څخه xf ږيېپه لاندې توګه محاسوه ک: 

   xxxxxf 3535215
16

1 357  

 (ځواب 888

  2xf پر 31x د تقسیم وړتیا لري  نو  xf  پر 21x د تقسیم وړ دی. 

  4xf  پر 31x د تقسیم وړتیا لري  نو  xf  پر  21xد تقسیم وړ دی. 

 xf  د  21x 21x  حاصل د تقسیم وړتیا لريد یب پر. 

 xf نوهدرجه د هپنځم    xf  او خارج قسمت یو  دد دی. هدرجه د هڅلورم  

       1211 2422
 xxmxxmxf 

    







 bxxxadxxfxf 35

3

2

5

1
 

 

 
8

45
,1

4
15

8
041

3

2

5

1
041

2
15

8
021

3

2

5

1
021












































ab

b
a

baf

b
a

baf
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  1
3

2

5

1

8

45 35 










 xxxxf 

 (ځواب 888

 :له به داسې ويئفرض شوې مس  سره یب کړو 1x له و مقسوم امقسوم  لیه  که

   23133332313231331   cbacbacba xxxxxxxxxx 

   111 32  xxxx 

 ټولېېېېېېېېېېېېېېېو قیمتونېېېېېېېېېېېېېېېو لپېېېېېېېېېېېېېېېاره cو ا bو ا aاوس ثېېېېېېېېېېېېېېېابتوو چېېېېېېېېېېېېېېېې د

  23133332313   cbacba xxxxxxxp 13 پر افاده x :د تقسیم وړتیا لري 

             









 cbacba
xxxxxxxxxxxp

xx

323313323

33 101
 

             cbacba
xxxxRpR 1111111 212 

 
22 11 xxxxR  

0 R 

 (ځواب 887

00 A 241و ا A د تقسیم وړتیا لري 24ر پ. 

دې لپاره اړینه  د  د تقسیم وړتیا لري 24 پرهم  1nA ثابتوو چې  یو مضرب وي 24 د nA فرضوو چې

nn  ثووت کړو چې ده AA 1 مضرب دی  14 د. 

          nnnnnnnnAA nn 611616111161 234234

1 

   
  nnnnnnnn

nnnnnnn

611116661211

13361464

22342

23234




 

2444244 23  nnn 

   114124 22  nnn 

  باید د تقسیم وړ وي 24 پر 1nA لپاره چې دې د 114 2 nn یا  24 پر 112 nn د  6 پر

 .تقسیم وړتیا ولري

 114 2 nn یا ) جرت  دد دیn 112یا  جرت دی n) 

دا په هغه صورت و ا ږيېک 1په  په تقسیم کې باقیمانده مساوي 2nد 3مضرب نه وي  پر  3 د n که

112 کې چې n مضرب وي  نو 3 د  112 nn  32پر د تقسیم وړتیا لري 6 یعنې. 

 (ځواب 887

      111:1 22  xxxxxpnp 

 لپاره صدق کوي  په دې حالت کې 1n د xp 12ر پ  xx د تقسیم وړتیا لري. 

      112
1: 

 kk
xxxpknkp فرض استقراء : د 
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      212
11:1 

 kk
xxxpknkp :حکم استقراء د 

         11221122212
112111 

 kkkkkk
xxxxxxxxxxx 

    1122 11 
 kk
xxxxxx 

      112122 111 
 kkk

xxxxxxx 

     112122 111 
 kkk

xxxxxx 

12 برخه ۍلومړ   xx  1  نو د صدق کويد استقرا فرض پر اساس  امل لري او دویمه برخهk 

 لپاره هم صدق کوي.

 (ځواب 887

   111 223  xxxxxx 

  11 2  xx 

12و ا 1x چې څرنګه x ته لومړني دي  که نسوت یوه بل  xf  پر هر یوه یې د تقسیم وړتیا

  هم د تقسیم وړتیا لري.د یب پر حاصل ولري  په دې صورت کې یې 

 







1

101

235 xxxxf

xx
 

          0111111
235

 ff 

 xf 1 پرx د تقسیم وړتیا لري. 

       









1

101

2222

22

xxxxxxf

xx
 

          11111111
2

 xxfxxf 

  01  f 

 xf 12 پر x د تقسیم وړتیا لري. 

 xf1,12ر پېېېېې  xx یېېېېېې یعنېېېېېې پېېېېېر حاصېېېېېل بی  د د تقسېېېېېیم وړتیېېېېېا لېېېېېري  نېېېېېو 

   111 232  xxxxx هم د تقسیم وړتیا لري. 

 (ځواب 888

 xf 1 پرx د تقسیم وړتیا لري: 

101  xx 
  0101  dcbaf 

 xf 12ر پ x د تقسیم وړتیا لري: 

       









dcxxbxaxxxf

xx

2222

22 101
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        011101
2

 dcxbaxf 
01  dbcxax  

 









01

0
01

db

caac
dbacx  

1,,

01

01 














adacab

dcba

db

ca

 

  1234  aaxaxaxxxf 

  هر د خوښې وړ قیمت لپاره a د xf پر   11 2  xx د تقسیم وړتیا لري. 

 :ترلاسه کړو aکولی شو الوته

      01101  aaaadcba 
011  aaaa 

00   
Ra 

 (ځواب 888

 که 2,4 د معادلې جیرونه وي په دې صورت کې ,  ږي.ېک 

    xxacbxax2 ونه) یاد 

  
  














 432234

22

55

 

 









222244

 

    
s

ppsppps 22222 222 
 

D4 

2  پېېه فورمېېول کېېې د s 4و اp  پېېه وضېېع کولېېو سره  د
22

55








قیمېېت  

 ی شي.لمحاسوه کېد 

 (ځواب 888

        01111  ffff 

  cbxaxxxf  234 23 

  baxxxf 2612 2  

    01624  faxxf 
0624  a 
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4 a 

 (ځواب 888

    kkk 41212     323143231212 2  kkk 

94      3244 2  k 

36                         812  k 
9 k 

 (ځواب 888

    kkkk 622222  

        kkkkkkk

k

 4811822222

6

 

 .د تقسیم وړتیا لري 6 تل پر حاصل یبد د دریو متوالي ا دادو 

 د تقسیم وړتیا لري. 48تل پر حاصل  یبد یعنې د دریو مکعوس متوالي ا دادو 

 :یادونه

دریېو صېحیح و د هېر و د تقسېیم وړتیېا لېري ا 2 پېرحاصېل  یبد دوو صحیح متېوالي ا ېدادو  ود هر 

حاصېل  یبد صېحیح متېوالي ا ېدادو  n په همدې ترتیب د ,3 پرحاصل  یبد متوالي ا دادو 

 .د تقسیم وړتیا لري nتل پر 

 (ځواب 888

 3و ا 2 چېې څرنګېه  د تقسېیم وړتیېا لېري 3او هم پېر 2 هم پرحاصل  یبد د دریو متوالي ا دادو 

  وړتیا لري.د تقسیم هم  6یعنې  یې حاصلپر  یبد  نسوت یوه بل ته لومړني دي نو

 هر صحیح  دد کولی شو  د اړونده باقیمانده له جنسه یې  د صحیح  دد په توګه ولیکېو  مېثاً :یادونه

n  صحیح  دد  کولی شو په لاندې شکلونو دm :باقیمانده له جنسه یې ولیکو 

 1,,2,1,  mmkmkmkmkn  

12یا  k2 لاندې شکلونوصحیح  دد مثاً هر  k 13هېر صېحیح  ېدد یېو لېهیېا  تېه ورتېه دی k  یېا

23 k شکلونو څخه لري. 

و ا nله دریو  له لاندې رابطو څخه ګټه پورته کړو برخې د ثووتولو لپاره کولی شو ۍدې اساس د پاسن رپ

1n 2و اn پېه  پایله دا چې هر صحیح  دد  د تقسیم وړتیا لري 3ا دادو څخه لږ تر لږه یو یې پر

14و ا k4 یو له k 24و ا k 34و ا k 14 شکلونو سره دی  چېې k 34و ا k اق دي یعنېېتې 

14  دد کولی شو په تاقهر   kn 34و ا  kn ه توا  رفېع پکه دغه  دد د دوو    شکلونو وښیو

 کړو 128 22  kn  یا 1328 22  kkn 182 یعنېې  kn  182یېا  kn ږي  پېه ېېک

18اق  دد مربع په تپایله کې د هر  t توګه ده چې t د خوښې وړ  دد دی. 

 (ځواب 888

   01011 5234  xxxxxx 
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 
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1 ni 
kn 4 

 .مضرب وي  پاسنی مساوات سم دی 4 صحیح  دد او n یعنې کله چې

 (ځواب 887

 دې لپاره چې د xf 522ر پ 2  xx د جیرونو لپېاره   افادې ۍباید د وروست  د تقسیم وړتیا ولري

 .مساوي په صرر شي

2

31
0522 2 i

xxx


 

 چې د څرنګهخو  xf دو ا ییوونه حقیقي  xf اړینېه ده   معادلې ځوابونه د یوه بېل معکېوس دي

پرته د دویم جیر لپاره هم مسېاوي  په صرر شي  په دې صورت کې له شک چې د یوه جیر لپاره مساوي

 ږي.ېپه صرر ک

 (ځواب 887

05
2

93

2

1520

2

247
5

2

31
3

2

31
5

2

31
2

2

31
24

















 








 








 








 


iiiiiii
fR 

 ټولو قیمتونو ته n د  00 f او د n  قیمتونو تېه تاقټولو    01 f دې اسېاس ردی  پې  xf 

ر پ 1xx د تقسیم وړتیا لري. 

 کېړو ثوېوتدې لپاره چې  د xf 12 پېر  xx  حېدونود تقسېیم وړتیېا لېري  نېو د دریېو وروسېتیو 

 :جیرونه ترلاسه کوو
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22 ,
2

31
01 jj

i
xxx 


 

 دې اساس که رپ xf  12د یوه موهومي واحد لپاره مساوي پېه صېرر شي  پېر  xx  بېه د تقسېیم

 :ولريوړتیا 

    11  nn
jjjf 

n دې اساس دوه حالتونه موجود دي: رپو د تقسیم وړتیا نلري ا 3 هغه  دد دی چې پر 

 (13kn 

    11 1313
  kk

jjjf 

   111 33
 kk

jjjj 

21د  jj   13او kj   رابطو او دا چېk3 13)ځکه  جرت  دد دی  kn دی(  پېه پېام  تاق

 کې نیولو سره به ولرو چې:

    011  jjjf 
 (23kn 

    11 2323
  kk

jjjf 

    111 3232
 kk

jjjj 

  11 22
 jj 

  112 2  jjj 

222 2  jj 

 12 2  jj 
0 

 دې اساس رپ xf 12ر پ  xx د تقسیم وړتیا لري. 

 (ځواب 888

:  ټولو قیمتونو ته لرو چې n د( لومړی    00,,0,0  xfyf دې اساس رپ  yxf  xy تېل پېر ,

:  دد وي  لرو چې تاق n د تقسیم وړتیا لري  که yyf , دې اساس رپ  yxf والي  تېاقد  n د ,

 کړو چې ثووتاوس باید . د تقسیم وړتیا لري yx په صورت کې پر yxf 22 پر , yxyx   هېم

 اړینه ده چې  د تقسیم وړ دی yxf 022د  ,  yxyx  معادلې یوه موهومي جیر ته مسېاوي

 تېهموهېول  x نسېوتدغه معېادلې جیرونېه  د  د تقسیم وړتیا ولري ترينومترڅو په دغه   په صرر شي

 :ټاکو

222 ,
2

31
0 yjyj

i
yxyxyx 


 

 yyjf  (د واحد موهومي مکعوونه دي 2jو ا j) محاسوه کوو ,

      nnn
yyjyyjyyjf , 
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   nnnn
yjyjy  1 

  nnnn
yjyjy  18 

  11  nnn jjy 

012د  jj 1 رابطې په پام کې نیولو سره کولی شو دj  2 ایځپرj  چېې څرنګهوضع کړو او 

n دد دی  نو لرو تاق : 

    1,  nnn jjyyjyf 

 12  nnn jjy 

 12  nnn jjy 

 :لاندې دوه حالتونه په پام کې نیسو  د تقسیم وړ نه دی 3ر پ n سره چېدې ته په پام 

    0)1(1,13)1 21326   jjyjjyyjyfkn nkkn 

    0)1(1,23)2 22346   jjyjjyyjyfkn nkkn 

په دې ترتیب yxf 22کې نیولو سره پر لې دشرطونو په پامئمسد, yxyx وړتیا لري.تقسیم هم د 

16 په n په دې حالت کې(  دویم k چې  څرنګه  توګه دیn د تقسېیم وړتیېا  3  دد دی او پېر تاق

 دې اسېېېېاس رپېېېې  نلېېېېري yxf ر پېېېې , 22 yxyx  و ا yxxy  پېېېېر   د تقسېېېېیم وړ دی 

 222 yxyx   کړو چېې نسېوت  ثووت د تقسیم وړتیا د ثووتولو لپاره اړینه دهx  یېاy  تېه اړونېده

22یې هم پر مشتق yxyx  د تقسیم وړتیا لري  نو لیکو چې:  

        11 
 nnnnn

nxyxnxyxyxx  

022 د  yxyx  مثاً له یوه جیرjy څخه مشتق نیسو: 

          11111
1 

 nnnnn
jjnyyjyjnyyjnjy  

1n جرت  دد دی  نو: 

     12121
1 

 nnn
jjj 

16پرځای n او که د k  وبه لرو چې  کړوقیمت وضع: 

    06121   kkn jjnyjy 

 او په همدې توګه کلېه چېې x و ا x 22دواړه پېر yxyx  د تقسېیم وړ وي   x ربېه پې

 222 yxyx  د تقسیم وړتیا ولري: 

   yxAxyyxyx  333
)1 

ییب په  yx2د  ثابت قیمت لري A  درجه دي هته دویم x چې د مساواتو دواړه خواوې نظر څرنګه

 :یعنې  3A دی  نو A خوا کې مساوي په ۍاو په ښ 3 کې مساوي په يکیڼ لور 

   yxxyyxyx  3333 

    22555
)2 yxyxyxBxyyxyx  
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 ږي:ېک 5B د تقسیم وړتیا نلري  مثاً مخکې حالت کې 3 دد دی چې پر  تاق 5

    22555
5 yxyxyxxyyxyx  

 :په همدې توګه

    22777
7 yxyxyxxyyxyx  

 (ځواب 888

 که د موآور رابطې په اړه معلومات ولرو یعنې   nini
n

sincossincos   کېولی شېو

 په مقسوم کې د مقسوم  لیه یوه موهومي جیر په وضع کولو سره  صرر باقیمانده ترلاسه کړو:

 sincos01cos22 ixxx  
 مثاً sincos ix   ږي چېېترلاسه ک په ترتیب  ازمويوجیر: 

  sincos ifR  

        1cossincoscossincos1cossincos
!




 inini
nn

           1cossincoscossincos1cos1sin1cos   inninnnin

        1cossincoscossincos1cos1sin1cos1cos 22   inninnninn

          cossincossin1cos1sin1coscos1cos1cos 22  nnnninnn

        
















  2sin

2

1
2sin

2

1
2sin2sin

2

1
12cos1

2

1
2cos1

2

1
2cos2cos

2

1
nninn

0 
کله چې په حقیقي ییېب لرونکېې معادلېه کېې  iba  ًتېه ورتېه مخېتلذ جېیر صېدق وکېړي  حېتما 

معکوس یې یعنې  iba دې اساس د  رهم په معادله کې صدق کوي  پ sincos ix   جېیر

 زمویل اړین نه دي.ا

 (ځواب 888

 :مقسوم  لیه کولی شو په لاندې توګه توزیه کړو( لومړی

  jzyjxzjjyxxzyzxyzyx  22222 

zjjyx څو مقسوم  لیه دتر دې اساس اړینه ده  رپ 2  لپاره مساوي په صېرر شي  چېې پېه ه ېره

 .ی شيلسانئ متحقق کېد ا

سربېره پر دویم( zyxf همدې قیمت ته مساوي پېه صېرر  x یې هم باید نسوت دمشتق اړونده    ,,

 شي.

 ( یم در 

          xzyzxyzyxxzzyyxxzzyyx  222555
5 

          2222777
7 xzyzxyzyxxzzyyxxzzyyx  

 (بځوا 888

     sinsin1sin1 xnxnxxp nn   
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 sincos01cos22 ixxx  

 اړینه ده چې یو له پاسنیو جیرونو څخه مثاً sincos ix   مساوي په صرر کړيمقسوم: 

           sinsincossinsincos1sinsincossincos
1

ininiip
nn


 

   nini
n

sincossincos   :یادونه) د موآور رابطه 
              sinsincossinsincos1sin1sin1cossincos inninnninip 

         22 sinsincossinsincos1sin1sin1sin1cos ininnninn 

          22 sinsin1sin1sinsincossincos1sin1cos  nnninnnn 

          2cos12cos12cos2cos2sin2sin2sin2sin
2

1
 nninn 

0 
 په همدې توګه sincos i  ر   یعنېې مقسېوم پېمسېاوي کېويسره صېرر  افاده لېهجیر د مقسوم

 .د تقسیم وړتیا لريمقسوم  لیه فرض شوي 
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